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立体几何复习
1．平面概述

（1）平面的两个特征：①无限延展  ②平的（没有厚度）

（2）平面的画法：通常画平行四边形来表示平面
（3）平面的表示：用一个小写的希腊字母
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等表示，如平面
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；用表示平行四边形的两个相对顶点的字母表示，如平面AC。

2．三公理三推论:

公理1：若一条直线上有两个点在一个平面内，则该直线上所有的点都在这个平面内：A
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 EMBED Equation.3  [image: image10.wmf]Þ



 EMBED Equation.3  [image: image11.wmf]a
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公理2：如果两个平面有一个公共点，那么它们还有其他公共点，且所有这些公共点的集合是一条过这个公共点的直线。
公理3：经过不在同一直线上的三点，有且只有一个平面。

推论一：经过一条直线和这条直线外的一点,有且只有一个平面。

推论二：经过两条相交直线,有且只有一个平面。

推论三：经过两条平行直线,有且只有一个平面。

3．空间直线:

（1）空间两条直线的位置关系：

相交直线——有且仅有一个公共点；

平行直线——在同一平面内，没有公共点； 

异面直线——不同在任何一个平面内，没有公共点。相交直线和平行直线也称为共面直线。

异面直线的画法常用的有下列三种：
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（2）平行直线：

公理4：平行于同一条直线的两条直线互相平行。

（3）异面直线定理：
连结平面内一点与平面外一点的直线，和这个平面内不经过此点的直线是异面直线。推理模式：
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image13.wmf]AB

与a是异面直线。

4．直线和平面的位置关系

（1）直线在平面内（无数个公共点）；

（2）直线和平面相交（有且只有一个公共点）；

（3）直线和平面平行（没有公共点）——用两分法进行两次分类。

它们的图形分别可表示为如下，符号分别可表示为
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5. 线面平行
1 判定定理：
如果不在一个平面内的一条直线和平面内的一条直线平行，那么这条直线和这个平面平行。
推理模式：
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②性质定理：如果一条直线和一个平面平行，经过这条直线的平面和这个平面相交，那么这条直线和交线平行。
推理模式：
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6．线线垂直

判断线线垂直的方法：所成的角是直角，两直线垂直；垂直于平行线中的一条，必垂直于另一条。

7．线面垂直

定义：如果一条直线l和一个平面α相交，并且和平面α内的任意一条直线都垂直，我们就说直线l和平面α互相垂直[image: image22.emf]�
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其中直线l叫做平面的垂线，平面α叫做直线l的垂面,直线与平面的交点叫做垂足。直线l与平面α垂直记作：l⊥α。

直线与平面垂直的判定定理：如果一条直线和一个平面内的两条相交直线都垂直，那么这条直线垂直于这个平面。

· 范题精讲：[来源:Z,xx,k.Com]
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例1、已知：四边形ABCD中，AB‖DC，AB、BC、DC、AD分别与平面
[image: image23.wmf]a

相交于点E、F、G、H。

求证：点E、F、G、H在同一条直线上。

例2、已知平面四边[image: image24.png]b 22 2R (ZXXK.COM)




形EFGH的四个顶点分别在空间四边形ABCD的四条边上，求证：

直线EH与FG相交，则它们的交点必在直线BD上。
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例3、已知不共面的三条直线
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相交于点
[image: image28.wmf]P

，
[image: image29.wmf]a

A

Î

，
[image: image30.wmf]a

B

Î

，
[image: image31.wmf]b

C

Î

，
[image: image32.wmf]c

D

Î

，求证：
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是异面直线．

[来源:学科网]
例4、如图，在正方体ABCD-A1B1C1D1中，E是B1C1的中点，O是正方形A1B1C1D1的中心，连接AO，CE，求异面直线AO与CE所成的角的余弦。
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例5. 已知正方体
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对角线的交点.

求证：（１）C1O∥面
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例6如图，正三棱柱ABC--[image: image41.wmf]1
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中（地面是正三角形，侧棱垂直于地面），D是BC的中点，AB = a .
（1） 求证：[image: image42.wmf]1

1

1

C

B

D

A

^
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判断A[image: image43.wmf]1
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的位置关系，并证明你的结论

例7如图，在多面体[image: image45.wmf]ABCDE
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中点．
（1）求证：EF// 平面ABC；（2）求证：[image: image55.wmf]^
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例8 如图, 
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的中点．

(1)求证: 
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 (2)求证:
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(3)若
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例9如图甲，在直角梯形PBCD中，PB∥CD，CD⊥BC，BC＝PB＝2CD，A是PB的中点. 

现沿AD把平面PAD折起，使得PA⊥AB（如图乙所示），E、F分别为BC、AB边的中点.

（1）求证：PA⊥平面ABCD；       （2）在PA上找一点G，使得FG∥平面PDE. 
α





D





C





B





A





E





F





H





G
























































A





C





D





C1





D1





A1





B1





E





O





A





B





C





C1





B1





A1





D





A





B





C





D





M





N





P








京翰教育1对1家教 http://www.zgjhjy.com/

_1114021510.unknown

_1163228763.unknown

_1163228825.unknown

_1163228970.unknown

_1166183582.unknown

_1166183601.unknown

_1166183628.unknown

_1166183636.unknown

_1166183617.unknown

_1166183593.unknown

_1163272806.unknown

_1163228928.unknown

_1163228960.unknown

_1163228840.unknown

_1163228779.unknown

_1163228797.unknown

_1163228773.unknown

_1131360864.unknown

_1161976821.unknown

_1163228754.unknown

_1161974916.unknown

_1131190992.unknown

_1131295166.unknown

_1131295224.unknown

_1114021559.unknown

_1115725069.unknown

_1114021571.unknown

_1114021532.unknown

_1098099844.unknown

_1114021408.unknown

_1114021435.unknown

_1114021483.unknown

_1114021428.unknown

_1114021348.unknown

_1114021394.unknown

_1098099886.unknown

_1098099767.unknown

_1098099810.unknown

_1098099834.unknown

_1098099797.unknown

_1098087883.unknown

_1098087897.unknown

_1098087864.unknown

_1076232368.unknown

