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教材知识点回顾

如何运用课本呢？不是简单的重复，你们应做到以下6点

1、在复习每一专题时，必须联系课本中的相应部分。不仅要弄懂课本提供的知识和方法，还要弄清定理、公式的推导过程和例题的求解过程，揭示例、习题之间的联系及变换
2、在解高考训练题时，如果遇到障碍，应有查阅课本的习惯，通过课本查明我们在知识和方法上的缺陷，尽可能把问题回归为课本中的例题和习题
3、在复习训练的过程中，我们会积累很多解题经验和方法，其中不少是规律性的东西，要注意从课本中探寻这些经验、方法和规律的依据
4、注意在复习的各个环节，既要以课本为出发点，又要不断丰富课本的内涵，揭示课本内涵与高考命题之间的联系
5、关于解题的表达方式，应以课本为标准。很多复习资料中关键步骤的省略、符号的滥用、语言的随意性和图解法的泛化等，都是不可取的，就通过课本来规范
6、注意通过对课本题目改变设问方式、增加或减少变动因素和必要的引申、推广来扩大题目的训练功能。现行课本一般是常规解答题，应从选择、填空、探索等题型功能上进行思考，并从背景、现实、来源等方面加以解释
第一章：集合与简易逻辑

1.元素与集合的关系：                                           .（P4）
2.德摩根公式：                                                 .
3.包含关系:                                                          （P7）
4.容斥原理:                                                           （P23）
5．集合
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6.真值表 （P27）      
	ｐ
	ｑ
	非ｐ
	ｐ或ｑ
	ｐ且ｑ

	真
	真
	
	
	

	真
	假
	
	
	

	假
	真
	
	
	

	假
	假
	
	
	


7.常见结论的否定形式

	原结论
	反设词
	原结论
	反设词

	是
	
	至少有一个
	

	都是
	
	至多有一个
	

	大于
	
	至少有
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8.四种命题的相互关系（P30）
9.充要条件（P34）

   （1）充分条件：若
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的           条件. 
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的        条件

（2）必要条件：若
[image: image15.wmf]qp

Þ

，则
[image: image16.wmf]p

是
[image: image17.wmf]q

的          条件. 
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（3）充要条件：若
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（4）
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的充分不必要条件等价于
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第二章  函数
1.二次函数的解析式的三种形式

(1)一般式                       ；   (2)顶点式                         ；

(3)两根式                       .
2.解连不等式
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3.方程
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不等价,前者是后者的一个必要而不是充分条件.特别地, 方程
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4.闭区间上的二次函数的最值二次函数
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处及区间的两端点处取得，具体如下：

(1)当a>0时，若
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(2)当a<0时，若
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5.一元二次方程的实根分布

11.定区间上含参数的二次不等式恒成立的条件依据：

(1)在给定区间
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不同）上含参数的二次不等式
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(2)在给定区间
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16.函数的单调性（P57）

(1)设
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(2)设函数
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17.如果函数
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在其对应的定义域上都是减函数,则复合函数
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18．奇偶函数的图象特征

奇函数的图象关于       对称，偶函数的图象关于      对称；反过来，如果一个函数的图象关于原点对称，那么这个函数是     函数；如果一个函数图象关于y轴对称，那么这个函数是    函数．

19.若函数
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20.对于函数
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两个函数
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21.若
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22．多项式函数
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多项式函数
[image: image81.wmf]()

Px

是奇函数
[image: image82.wmf]Û

                             

多项式函数
[image: image83.wmf]()

Px

是偶函数
[image: image84.wmf]Û

                             .
23.函数
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(2)函数
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24.两个函数图象的对称性

(1)函数
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(2)函数
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(3)函数
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25.若将函数
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26．（P60）互为反函数的两个函数的关系：
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27.若函数
[image: image103.wmf])

(

b

kx

f

y

+

=

存在反函数,则其反函数为              ，并不是
[image: image104.wmf]1

()

yfkxb

-

=+

，而函数
[image: image105.wmf]1

()

yfkxb

-

=+

是                  的反函数.

28.几个常见的函数方程

    (1)正比例函数
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(2)指数函数
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(4)余弦函数
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29.几个函数方程的周期(约定a>0)
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30.分数指数幂：                                 （P64）
31．根式的性质：                               

32．有理指数幂的运算性质：                      

33.指数式与对数式的互化式：                             .（P76）

34.对数的换底公式：                                   

35．对数的四则运算法则：                                          .（P77）

36.设函数
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第三章  数列

一、数列的分类

1、 （P106）数列的定义：数列是按一定的次序排列的列数，在函数意义下，数列是定义域为                        的函数f(n)当自变量n以1开始依次取自然数时所对应的一列函数值f(1)，f(2)，…f(n)，通常用an代替f(n)，于是数列的一般形式为a1，a2…an简记{an}，其中an是数列{an}的第n项。

2、 （P106）数列的通项公式：一个数列{an}的第n项an与项数n之间的函数关系，如果可以用一个公式an=f(n)来表示，我们就把这个公式叫做这个数列的      。

3、 （P109）递推公式：                    
4、 （P107）数列的分类：

a) 按照项数是有限还是无限来分：                          。

b) 按照项与项之间的大小关系来分：                                 。

c) 按照任何一项的绝对值是否都小于某一正数来分：                  
5、Sn与an的关系：                         
常见的题型有：                          

二、等差数列的概念：

1、 等差数列：

（1） （P111）一般地，如果一个数列从第2项起，                          ，这个数列就叫等差数列，这个常数叫做等差数列的公差，公差通常用字母d表示，定义的表达式为                                      。

（2） （P112）等差数列的通项公式：               ，an=am+(n-m)d（其中n与m的大小关系不确定），也可得d=
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 (n≠m)由于an=a1+(n-1)d，可整理为an=                        ，如果d=0，an是常数；如果d≠0，an是n的一次函数式，那么公差不为0的等差数列的图象是                
（3） 等差数列的增减性：d>0
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{an}为      数列；d<0
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{an}为      数列；d=0
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{an}为     数列。

（4） （P115）等差数列的求和公式：（由倒序相加法推得）

sn=                             

· 由于sn=na1+
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d，可整理得sn=             ，设A=
[image: image138.wmf]2
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，B=a1-
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d

，上式可写成sn=             ，当A≠0（即d≠0）时，sn是关于n的二次函数（其中常数项为0），那么(n，sn)在二次函数y=Ax2+Bx的图象上，因此，当d≠0时，数列s1，s2，s3…sn的图象为                    。

· 注意①上面的数列s1，s2，s3…sn不为等差数列{an}；

②由二次函数的性质可以得出结论：当d>0时sn有最   值；当d<0时，sn有最     值；

③数列{an}为等差数列的充要条件是前n项和           ；

④显然若数列{an}的前n项和y=An2+Bn+C（C≠0）不是等差数列，而是                 

· 一个等差数列，只有五个基本元素，a1，an，d，n，sn知道其中任意三个元素，通过解方程（组）均可求出另外二个元素，即“知三求二”。

· 常用的求，sn的最大值或最小值的三种方法有：

（5） （P113）等差数列中 ：任意两个数a、b有且只有一个等差中项即，A=     ，a，A，b成等差数列的充要条件是            ，因此，两个数的等差中项就是这两个数的算术平均数。

2、 等差数列的性质：

（1） 有穷等差数列中，与首末两项距离相等的两项和相等，并且等于首末两项之和；特别地，若项数为奇数，还等于中间项的2倍，即a1+an=a2+an-1=an+an-2=…2a中
（2） 若m，n，p，R∈N*，且m+n=p+k，则            ，其中am，an，ap，ak是数列中的项，特别地，当m+n=2p时，有           。这条性质，可以推广到有三项，四项……等情形，使用该性质时，一要注意等式两边下标和相等，二要注意等式两边和的项数应是一样多的。

（3） 在等差数列中，每隔相同的项抽出来的项按照原来顺序排列，构成的新数列是       数列，但剩下的项按原顺序构成的数列不一定是等差数列。

（4） 等差数列中连续几项之和构成的新数列是     数列。

（5） 若数列{an}与{bn}均为等差数列，则{man+kbn}为       数列，其中m，k均为常数。

（6） 等差数列{an}中，若an=m，am=n(m≠n)，则am+n=          
（7） 等差数列{an}中，若sn=m，sm=n(m≠n)，则sm+n=               
（8） 等差数列{an}中，若sn=m，sm=n(m≠n)，则sm+n=              
（9） 若{an}与{bn}均为等差数列，有前n项和分别为sn与s′n，则
[image: image140.wmf]_____
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（10） 项数为偶数2n的等差数列{an}，有s2nn(a1+a2n)=…=n(an+an+1)，   

  s偶-s奇=         ；
[image: image141.wmf]_______

=
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s
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项数为奇数(2n-1)的等差数列{an}，有s2n-1=(2n-1)an(an为中间项)；  

 s偶-s奇=            ；
[image: image142.wmf]________
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s


3、 等差数列的判定方法：

（1） 定义法：                  
（2） 中项公式法：                            ；

（3） 通项公式法：                                 ；

（4） 前n项和公式法：                         .

三、等比数列：

1、 等比数列：

（1） （P122）一般地，如果一个数列从第2项起，                      ，这个数列叫做等比数列，这个常数叫做等比数列的公比，公比通常用字母q表示(q≠0)可表示为                (其中n∈N*，n≥2).

（2） 等比数列的通项公式                         ，其中n>m也可以n≤m，由于an=a1qn-1可以整理为an=
[image: image143.wmf]÷
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qn，因此，等比数列{an}，即{
[image: image144.wmf]q

a

1

·qn}中的各项所表示的点离散地分布在第一象限或第四象限，当q>0时，这些点在曲线y=
[image: image145.wmf]q

a

1

·qx上。

（3） 等比数列的增减性：


                  
[image: image146.wmf]Û

{an}为递增数列

                  
[image: image147.wmf]Û

{an}为递减数列


                  
[image: image148.wmf]Û

{an}为常数列


                  
[image: image149.wmf]Û

{an}为摆动数列

（4） （P125）等比数列的求和公式(可由错位相减法推得)

sn=                         

· 有关等比数列的求和问题，当不能确定“q≠1”时，应分q=1和q≠1来讨论。

· 一个等比数列，共有5个基本元素，a1，an，n，q，sn，“知三求二”。

· 等比数列前n项和公式的结构特点，由sn=
[image: image150.wmf]q

1

)

q

1

(

a

n

1

-

-

(q≠1)可以化为sn=
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·qn，其中qn的函数-
[image: image153.wmf]q
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与
[image: image154.wmf]q
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互为相反数，这是公式的一个很重要的特点，注意前提条件是q≠0，q≠1。

（5） （p124）等比中项：

如果在a与b中间插入一个数G，使a、G、b成等比数列，那么G叫做a与b的等比中项，如果G是a与b的等比中项，那么                     因此，G=              ，所以必有ab>0。

2、 等比数列的性质：

（1） 有穷等比数列中，与首末两项等距离的两项积相等，并且等于首末两项之积特别地，若项数为奇数，等于中间项的平方。即a1·an=a2·an-1=a3·an-2=a2中
（2） 若m，n，p，R∈N*，且m+n=p+k，则              ，特别地，当m+n=2p时                类似于等差数列，在使用该性质时，不仅应注意等式两边下标和相等也应要求等式两边作积的项数应是一样多的。

（3） 在等比数列中，每隔相同的项抽出来的项按照原来的顺序排列，构成的新数列仍然是等比数列，剩下的项按原来的顺序构成的数列不一定是等比数列，一个等比数列的奇数项，仍组成一个等比数列，新公比是原公比的二次幂，一个等比数列的偶数项，仍组成一个等比数列，新公比是原公比的二次幂。

（4） {λan}(λ≠0)，{|an|}皆为等比数列，公比分别为q和|k|

一个等比数列各项的k次幂，仍组成一个等比数列，新公比是原公比k次幂。例如，以q为公比的等比数列的各项的倒数构成的数列仍为等比数列，公比为
[image: image155.wmf]q

1

，{a2n}也是等比数列，公比为q2
（5） 等比数列中连续n基之积构成的新数列仍然是等比数列。

（6） 若数列{an}与{bn}均为等比数列，则{m·an·bn}与
[image: image156.wmf]þ
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仍为等比数列，其中m是不为零的常数。

（7） 已知三个数成等差数列可设三个数为                               。已知三个数成等比数列可设三个数为                                 .

3、 等比数列的判定方法：

（1） 定义法：                                                
（2） 通项公式法：                                                  ；

（3） 中项公式法：                                                  ；

（4） 前n项和公式法：                                              。

四、求数列通项公式的方法

1、                 ：如
[image: image157.wmf])
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2、                 ：如
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3、                 ：如
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4、                 ：如
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5、                 ：如
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6、                 ：如
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五、数列求和的常用方法（关键是找数列的通项结构）：

（1）                 ：如等差、等比数列

（2）                 ：如an=1/n(n+1)

（3）                 ：如an=(2n-1)2n
（4）                 ：如an=
[image: image164.wmf]n

nC

100


  （5）                 ：如an=2n+3n  
  （6）                 ：如求数列1，1+2
[image: image165.wmf]L

,

，1+2+22+
[image: image166.wmf]+
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2 n-1
[image: image167.wmf]L
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,的前n 项和

六、求数列{an}的最大、最小项的方法：

1                      ：  如an= -2n2+29n-3  

2                      ：   (an>0) 如an=
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③                       ：如an=
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第四章      三角函数

一、三角函数的概念（P4）

终边相同的角，区间和象限角


终边相同的角不一定相等，相等的角终边一定相同

三角函数线（P14）

正弦线：

余弦线：

正切线：

注：三角函数线是通过有向线段直观地表示出角的各种三角函数值的一种图示方法。利用三角函数线在解决比较三角函数值大小、解简单三角方程及三角不等式等问题时，十分方便。

1、三角函数的定义（P13）：

以角
[image: image170.wmf]a

的顶点为坐标原点，始边为x轴正半轴建立直角坐标系，在角
[image: image171.wmf]a

的终边上任取一个异于原点的点
[image: image172.wmf])

,

(

y

x

P

，点P到原点的距离记为
[image: image173.wmf]r

，

则sin
[image: image174.wmf]a

=         ，   csc
[image: image175.wmf]a

=        
cos
[image: image176.wmf]a

=        ，  sec
[image: image177.wmf]a

=           

tan
[image: image178.wmf]a

=         ，   cot
[image: image179.wmf]a

=        
2、弧长公式与扇形面积公式（P8）
弧度制与角度制的换算：                   

L弧长=         =           

  S扇形=         =        =                 

3、同角三角函数基本关系式（P24）

平方关系是：              ，             ，               ；

倒数关系是：              ，             ，               ；

商数关系是：              ，             。

4、诱导公式（P28）

可用十字口诀概括为：                           

如：
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5、特殊角的三角函数值：
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	Sin
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	Cos
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	Tan
[image: image194.wmf]a


	
	
	
	
	
	
	
	
	

	Cot
[image: image195.wmf]a


	
	
	
	
	
	
	
	
	


二、三角基本公式

1、两角和与差的三角函数公式：（P34）


[image: image196.wmf]=
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[image: image197.wmf]=
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2、二倍角公式： （P42）

sin2
[image: image199.wmf]a

=                           
cos2
[image: image200.wmf]a

=                    =                   =                    
tan2
[image: image201.wmf]a

=                        。

3、半角公式是：（P45）

sin
[image: image202.wmf]2

a

=                          
cos
[image: image203.wmf]2

a

=                   
tan
[image: image204.wmf]2

a

=                  =                =               。

4、．升幂公式是：
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5、降幂公式是：
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6、万能公式：

sin
[image: image209.wmf]a

=                   cos
[image: image210.wmf]a

=                 tan
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=           

7、辅助角公式：


[image: image212.wmf]__________
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 （其中辅助角
[image: image213.wmf]j

与点（a,b）在同一象限，且
[image: image214.wmf]a

b

tg

=

j

）
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三、三角函数的图象与性质、变换（P48）

1、正弦、余弦、正切函数的图象和性质可归纳为下表：

	三角

函数
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	图象


	
	
	

	定义域
	
	
	

	值域
	
	
	

	最值
	
	
	

	奇偶性
	
	
	

	周期性
	
	
	

	有界性
	
	
	

	单调性
	
	
	

	对称性
	
	
	


2、函数
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 EMBED Equation.3  [image: image220.wmf]）
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（P65）

的最大值是       ，最小值是      ，周期是       ，频率是         ，相位是          ，初相是      ； 

3、函数
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的图象的基本变换（P60）

  （1）振幅变换：                                                    

  （2）周期变换：                                                    

  （3）相位变换：                                                    

  （4）上、下变换：                                                  

4、五点描点法

	
[image: image222.wmf]f
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5、已知三角函数求角（P73）

  （1） 当
[image: image229.wmf]Î

x

          时符合条件                 的角
[image: image230.wmf]x

，叫做实数
[image: image231.wmf]a

的反正弦，记作               ，即               

  （2） 当
[image: image232.wmf]Î

x

          时符合条件                 的角
[image: image233.wmf]x

，叫做实数
[image: image234.wmf]a

的反余弦，记作               ，即               

  （3） 当
[image: image235.wmf]Î

x

          时符合条件                 的角
[image: image236.wmf]x

，叫做实数
[image: image237.wmf]a

的反正切，记作               ，即               

四、与三角形有关的几个重要结论（P127）

1、正弦定理是（其中R表示三角形的外接圆半径）：                            

        2、余弦定理第一形式：                                  

余弦定理第二形式：                                  

3、△ABC的面积用S表示，外接圆半径用R表示，内切圆半径用r表示，半周长用p表示，则你能写出几种求面积的形式

  （1）                                                           

  （2）                                                           

  （3）                                                           

  （4）                                                           

  （5）                                                           

  （6）                                                           

4、三角形中的射影定理：

5、在△ABC 中：
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6、在△ABC中有

⑴ 
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⑵ A，B，C成等差数列
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附：几个重要式子与结论

（1）sin(
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（可由三角函数线的关系得到）；

第五章  平面向量

1．基本概念：（P94）
向量的定义：

向量的模：

零向量：

单位向量：

相反向量：

共线向量：

相等向量：

2． （P97）加法与减法的代数运算：
(1)
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(2)若a=（
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向量加法与减法的几何表示：平行四边形法则、三角形法则。

以向量
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为邻边作平行四边形ABCD，则两条对角线的向量
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3．（P103）实数与向量的积：                           。
(1)︱
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(2) 当
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(3)若
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两个向量共线的充要条件：
(1) 向量b与非零向量
[image: image300.wmf]a

共线的充要条件是                      ．

(2) 若
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（P105）平面向量基本定理：                                                            
4．（P113）P分有向线段
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设P1、P2是直线
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上两个点，点P是
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上不同于P1、P2的任意一点，则存在一个实数
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叫做点P分有向线段
[image: image311.wmf]2

1

P

P

所成的比。
当点P在线段
[image: image312.wmf]2

1

P

P

上时，
[image: image313.wmf]l

     0；当点P在线段
[image: image314.wmf]2

1

P

P

或
[image: image315.wmf]1

2

P

P

的延长线上时，
[image: image316.wmf]l

  0；

5、（P114）线段的定比分点公式：  
设
[image: image317.wmf]111

(,)

Pxy

，
[image: image318.wmf]222

(,)

Pxy

，
[image: image319.wmf](,)

Pxy

是线段
[image: image320.wmf]12

PP

的分点,
[image: image321.wmf]l

是实数，且
[image: image322.wmf]12

PPPP

l

=

uuuruuur

，则          
[image: image323.wmf]Û
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l
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image326.wmf]12

(1)

OPtOPtOP

=+-

uuuruuuruuur

  （
[image: image327.wmf]1

1

t

l

=

+

）.

中点坐标公式：
[image: image328.wmf]                 ；

三角形的重心坐标公式： 

△ABC三个顶点的坐标分别为
[image: image329.wmf]11

A(x,y)

、
[image: image330.wmf]22

B(x,y)

、
[image: image331.wmf]33

C(x,y)

,则△ABC的重心的坐标是                       .
6、 （P116）向量的数量积：

（1）．向量的夹角：                                                            

（2）．两个向量的数量积：

已知两个非零向量
[image: image332.wmf]a

与b，它们的夹角为
[image: image333.wmf]q

，则
[image: image334.wmf]a

·b=                         ．

其中              称为向量b在
[image: image335.wmf]a

方向上的投影．

（3）．（P117）向量的数量积的性质：

若
[image: image336.wmf]a

=（
[image: image337.wmf]1

1

,

y

x

）,b=（
[image: image338.wmf]2

2

,

y

x

）则e·
[image: image339.wmf]a

=
[image: image340.wmf]a

·e=                 (e为单位向量);

[image: image341.wmf]a

⊥b
[image: image342.wmf]Û

                 
[image: image343.wmf]Û

                     （
[image: image344.wmf]a

，b为非零向量）;
︱
[image: image345.wmf]a

︱=                       ;

cos
[image: image346.wmf]q

=            =                 ．

(4) ．向量的数量积的运算律：


[image: image347.wmf]a

·b=b·
[image: image348.wmf]a

;(
[image: image349.wmf]l



 EMBED Equation.3  [image: image350.wmf]a

)·b=
[image: image351.wmf]l

(
[image: image352.wmf]a

·b)=
[image: image353.wmf]a

·(
[image: image354.wmf]l

b);(
[image: image355.wmf]a

＋b)·c=
[image: image356.wmf]a

·c+b·c．
7、（P121）点的平移公式 ：                        


[image: image357.wmf]''

OPOPPP

Û=+

uuuruuur

uuur

 .

注:图形F上的任意一点P(x，y)在平移后图形
[image: image358.wmf]'

F

上的对应点为
[image: image359.wmf]'''

(,)

Pxy

，且
[image: image360.wmf]'

PP

uuur

的坐标为
[image: image361.wmf](,)

hk

.
8、“按向量平移”的几个结论
（1）点
[image: image362.wmf](,)

Pxy

按向量a=
[image: image363.wmf](,)

hk

平移后得到点的坐标是              .

(2) 函数
[image: image364.wmf]()

yfx

=

的图象
[image: image365.wmf]C

按向量a=
[image: image366.wmf](,)

hk

平移后得到图象
[image: image367.wmf]'

C

,则
[image: image368.wmf]'

C

的函数解析式为                   .

(3) 图象
[image: image369.wmf]'

C

按向量a=
[image: image370.wmf](,)

hk

平移后得到图象
[image: image371.wmf]C

,若
[image: image372.wmf]C

的解析式
[image: image373.wmf]()

yfx

=

,则
[image: image374.wmf]'

C

的函数解析式为                .

(4)曲线
[image: image375.wmf]C

:
[image: image376.wmf](,)0

fxy

=

按向量a=
[image: image377.wmf](,)

hk

平移后得到图象
[image: image378.wmf]'

C

,则
[image: image379.wmf]'

C

的方程为       .

(5) 向量m=
[image: image380.wmf](,)

xy

按向量a=
[image: image381.wmf](,)

hk

平移后得到的向量为                  .

9．常用结论：

（1） 
[image: image382.wmf]0

=

+

+

CA

BC

AB

;
[image: image383.wmf];

/

/

BC

AB

BC

AB

BC

AB

+

<

±

<

-


（2）三角形四“心”向量形式的充要条件，设
[image: image384.wmf]O

为
[image: image385.wmf]ABC

D

所在平面上一点，则

1、
[image: image386.wmf]O

为
[image: image387.wmf]ABC

D

的外心
[image: image388.wmf]222

OAOBOC

Û==

uuuruuuruuur

.
2、
[image: image389.wmf]O

为
[image: image390.wmf]ABC

D

的重心
[image: image391.wmf]0

OAOBOC

Û++=

uuuruuuruuurr
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[image: image393.wmf])

(

3

1

OC

OB

OA

OG

+

+

=

.
3、
[image: image394.wmf]O

为
[image: image395.wmf]ABC

D

的垂心
[image: image396.wmf]OAOBOBOCOCOA

Û×=×=×

uuuruuuruuuruuuruuuruuur

.
4、
[image: image397.wmf]O

为
[image: image398.wmf]ABC

D

的内心
[image: image399.wmf]0

aOAbOBcOC

Û++=

uuuruuuruuurr

.(
[image: image400.wmf],,

abc

为角
[image: image401.wmf],,

ABC

所对边长)
（3） 
[image: image402.wmf]c

a

c

b

b

a

=

Þ

=

=

,

，但
[image: image403.wmf]c

a

c

b

b

a

//

//

,

//

Þ

；一般地，若a,b,c为非零向量，则
[image: image404.wmf])

(

c

b

a

×

×

与
[image: image405.wmf]c

b

a

×

×

)

(

不一定相等，
[image: image406.wmf]Û

×

×

=

×

×

c

b

a

c

b

a

)

(

)

(

a 与 c 共线（注意“·”的不同意义）；

（4）设非零向量 
[image: image407.wmf])

,

(

),

,

(

2

2

1

1

y

x

b

y

x

a

=

=

, a 与 b 的夹角为
[image: image408.wmf]q

，则
[image: image409.wmf]],

,

0

[

p

q

Î


当a与b不共线时，a·b=0
[image: image410.wmf]q

Û

为直角，a·b>0
[image: image411.wmf]q

Û

为锐角，a·b<0
[image: image412.wmf]q

Û

为钝角。也就是说，当夹角为锐角时，注意检验夹角为零度角的时候；当夹角为钝角角时，注意检验夹角为
[image: image413.wmf]°

180

度角的时候。

（5）异面直线所成的角、直线与平面所成的角、向量的夹角的取值范围

依次是                                          ；

直线的倾斜角，L1到L2的角，L1与L2的夹角的取值范围

依次是                                           ；

（6）反正弦、反余弦、反正切函数的值域分别是                          ；

（7）直线上的向量及与它平行的向量都称为直线的方向向量。

当直线L的方向向量为
[image: image414.wmf])

,

(

0

0

y

x

m

=

时，其斜率为              ；

当直线L斜率为 k 时，其方向向量为                 

（8）设A
[image: image415.wmf]11

(,)

xy

，B
[image: image416.wmf]22

(,)

xy

,则
[image: image417.wmf]2121

(,)

ABOBOAxxyy
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第六章   不等式

一、（P4）不等式的基本性质：

注意：(1)特值法是判断不等式命题是否成立的一种方法，此法尤其适用于不成立的命题。

(2)注意课本上的几个性质，另外需要特别注意：

①若ab>0，则
[image: image418.wmf]b

a

1

1

>

。即不等式两边同号时，不等式两边取倒数，不等号方向要改变。

②如果对不等式两边同时乘以一个代数式，要注意它的正负号，如果正负号未定，要注意分类讨论。

③图象法：利用有关函数的图象（指数函数、对数函数、二次函数、三角函数的图象），直接比较大小。

④中介值法：先把要比较的代数式与“0”比，与“1”比，然后再比较它们的大小

二、（P9）均值不等式
两个数的算术平均数不小于它们的几何平均数。

若
[image: image419.wmf]0

,

>

b

a

，则
[image: image420.wmf]ab

b

a

³

+

2

（当且仅当
[image: image421.wmf]b

a

=

时取等号）

基本变形：

①
[image: image422.wmf]³

+

b

a

            ；
[image: image423.wmf]³

+

2

)

2

(

b

a

             ；

②若
[image: image424.wmf]R

b

a

Î

,

，则
[image: image425.wmf]ab

b

a

2

2

2

³

+

，
[image: image426.wmf]2

2

2

)

2

(

2

b

a

b
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+
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即：
[image: image427.wmf]c

b

a

,

,

均为正数，则
[image: image428.wmf]2

2
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1
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2

2

b

a

b

a

ab

b

a

+

£

+

£

£

+

（一正，二定，三相等）；

注意：（1）对于函数
[image: image429.wmf])
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+
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b
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y


当
[image: image430.wmf]0

>

b

时在
[image: image431.wmf])

,

(

a

b

-

-¥

或
[image: image432.wmf])

,

[

+¥

a

b

上都分别单调递增，在
[image: image433.wmf])

0

,

[

a

b

-

或
[image: image434.wmf]]

0

,

0

(

a

b

上都分别单调递减；

当
[image: image435.wmf]0

<

b

时在
[image: image436.wmf])

0

,

(

-¥

或
[image: image437.wmf])

,

0

(

+¥

上都分别单调递增

（2）
[image: image438.wmf])

,
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)
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(
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2

2

R

d

c

b

a
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d

c

b

a

Î

+

³

+

+

（柯西不等式）

基本应用

①放缩，变形；

②求函数最值：注意：①一正二定三取等；②积定和小，和定积大。

当
[image: image439.wmf]p

ab

=

（常数），当且仅当           时，                ；

当
[image: image440.wmf]S

b

a

=

+

（常数），当且仅当           时，                ；

常用的方法为：拆、凑、平方；
如：①函数
[image: image441.wmf])
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x
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y

的最小值             。

②若正数
[image: image442.wmf]y

x

,

满足
[image: image443.wmf]1

2

=

+

y

x

，则
[image: image444.wmf]y

x

1

1

+

的最小值                    。

三、绝对值不等式：
内容：            
[image: image445.wmf]£

            
[image: image446.wmf]£

               
注意：上述等号“＝”成立的条件； 

四、常用的基本不等式：

（1）设
[image: image447.wmf]R

b

a

Î

,

，则
[image: image448.wmf]0
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,
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a

（当且仅当              时取等号）

（2）
[image: image449.wmf]a

a

³

|

|

（当且仅当         时取等号）；
[image: image450.wmf]a

a

-

³

|

|

（当且仅当         时取等号）

（3）
[image: image451.wmf]b

a

ab

b

a

1

1

0

,

<

Þ

>

>

；
[image: image452.wmf]Û

<

b

a

1

1

                 ；

五、（P12）证明不等式常用方法：

（1）比较法：
作差比较：
[image: image453.wmf]B

A

B

A

£

Û

£

-

0


作差比较的步骤：

⑴作差：对要比较大小的两个数（或式）作差。

⑵变形：对差进行因式分解或配方成几个数（或式）的完全平方和。

⑶判断差的符号：结合变形的结果及题设条件判断差的符号。

注意：若两个正数作差比较有困难，可以通过它们的平方差来比较大小。

（2）综合法：

由因导果。

（3）分析法：

执果索因。基本步骤：要证……只需证……，只需证……

（4）反证法：
正难则反。

（5）放缩法：
将不等式一侧适当的放大或缩小以达证题目的。

放缩法的方法有：

⑴添加或舍去一些项，如：
[image: image454.wmf]____

>
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1
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a

；
[image: image455.wmf]____
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(

>

+

1
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⑵将分子或分母放大（或缩小）

⑶利用基本不等式，如：
[image: image456.wmf]______

__________

__________
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；


[image: image457.wmf]________

__________
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⑷利用常用结论：

Ⅰ、
[image: image458.wmf]__________
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+
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+

k

k

k

k

1

1

1

；

Ⅱ、
[image: image459.wmf]___

__________
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 ； 
[image: image460.wmf]_

__________

>

2

1

k

（程度大）

Ⅲ、
[image: image461.wmf]_________

__________

<

2

1

k

 ； （程度小）

（6）换元法：换元的目的就是减少不等式中变量，以使问题化难为易，化繁为简，常用的换元有三角换元和代数换元。如：

已知
[image: image462.wmf]2

2

2
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y

x

=

+

，可设                       ；

已知
[image: image463.wmf]1

2

2
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+

y

x

，可设                           (
[image: image464.wmf]1
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£
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)；

已知
[image: image465.wmf]1
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a

x

，可设                     ；

已知
[image: image466.wmf]1
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=

-

b

y

a

x

，可设                    ；

（7）构造法：通过构造函数、方程、数列、向量或不等式来证明不等式；
六、（P17）不等式的解法： 

（1）一元一次不等式：

Ⅰ、
[image: image467.wmf])

0

(

¹

>

a

b

ax

：⑴若
[image: image468.wmf]0

>

a

，则         ；⑵若
[image: image469.wmf]0

<

a

，则         ；

Ⅱ、
[image: image470.wmf])

0

(

¹

<

a

b

ax

：⑴若
[image: image471.wmf]0

>

a

，则         ；⑵若
[image: image472.wmf]0

<

a

，则         ；

（2）一元二次不等式： 

一元二次不等式二次项系数小于零的，同解变形为二次项系数大于零；

注：要对
[image: image473.wmf]D

进行讨论：

（5）（P20）绝对值不等式：
若
[image: image474.wmf]0

>

a

，则
[image: image475.wmf]Û
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             ；
[image: image476.wmf]Û

>
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x
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             ；

注意：(1).几何意义：
[image: image477.wmf]|

|

x

：             ；
[image: image478.wmf]|

|

m

x

-

：                  ；

(2)解有关绝对值的问题，考虑去绝对值，去绝对值的方法有：

⑴对绝对值内的部分按大于、等于、小于零进行讨论去绝对值；①若
[image: image479.wmf]0

>

a

 则
[image: image480.wmf]=
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     ；②若
[image: image481.wmf]0
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则
[image: image482.wmf]=
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     ；③若
[image: image483.wmf]0
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则
[image: image484.wmf]=
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     ；

（2）
[image: image485.wmf](

)

(

)

fxgx

>

与                                        同解

[image: image486.wmf](

)

(

)

<

fxgx

 与                                       同解

(3).通过两边平方去绝对值；需要注意的是不等号两边为非负值。

即
[image: image487.wmf](
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(4).含有多个绝对值符号的不等式可用“按零点分区间讨论”的方法来解。

（6）分式不等式的解法：通常变形为整式不等式；

⑴
[image: image492.wmf]Û
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                  ；⑵
[image: image493.wmf]Û
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                  ；

⑶
[image: image494.wmf]Û
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                  ；⑷
[image: image495.wmf]Û
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                  ；

（7）不等式组的解法：分别求出不等式组中，每个不等式的解集，然后求其交集，即是这个不等式组的解集，在求交集中，通常把每个不等式的解集画在同一条数轴上，取它们的公共部分。

（8）解含有参数的不等式： 

解含参数的不等式时，首先应注意考察是否需要进行分类讨论.如果遇到下述情况则一般需要讨论：

①不等式两端乘除一个含参数的式子时，则需讨论这个式子的正、负、零性.

②在求解过程中，需要使用指数函数、对数函数的单调性时，则需对它们的底数进行讨论.

③在解含有字母的一元二次不等式时，需要考虑相应的二次函数的开口方向，对应的一元二次方程根的状况（有时要分析△），比较两个根的大小,设根为
[image: image496.wmf]2

1

,

x

x

（或更多）但含参数，要分
[image: image497.wmf]2

1

x

x

>

、
[image: image498.wmf]2

1

x

x

=

、
[image: image499.wmf]2

1

x

x

<

讨论。

（9）指数不等式:

当a>1时,
[image: image500.wmf](

)

(

)

fxgx

a>a

与                  同解;

当0<a<1时, 
[image: image501.wmf](

)

(

)

fxgx

a>a

与                          同解.

（10）对数不等式:

当a>1时,
[image: image502.wmf](

)

(

)

aa

logfx>loggx

与不等式组                  同解;

当0<a<1时, 
[image: image503.wmf](

)

(

)

aa

logfx>loggx

与不等式组                    同解.

第七章   直线与圆

（P34）1、斜率公式：                  （
[image: image504.wmf]111

(,)

Pxy

、
[image: image505.wmf]222

(,)

Pxy

）.

（P38）2.直线的五种方程 

（1）点斜式                           

（2）斜截式                            .

（3）两点式                                  
(4) 截距式                                    

（5）一般式                                     .

3.（P45）两条直线的平行和垂直 
(1)若
[image: image506.wmf]111

:

lykxb

=+

，
[image: image507.wmf]222

:

lykxb

=+


   两直线平行的充要条件是：                           

两直线垂直的充要条件是：                           

(2)若
[image: image508.wmf]1111

:0

lAxByC

++=

,
[image: image509.wmf]2222

:0

lAxByC

++=

,且A2、B2 、C2都不为零,

两直线平行的充要条件是：                           

两直线垂直的充要条件是：                           

4.（P47）夹角公式：                    .(
[image: image510.wmf]111

:

lykxb

=+

，
[image: image511.wmf]222

:

lykxb

=+

,
[image: image512.wmf]12

1

kk

¹-

)

直线
[image: image513.wmf]12

ll

^

时，直线l1与l2的夹角是       .
5. 
[image: image514.wmf]1

l

到
[image: image515.wmf]2

l

的角公式：                 .(
[image: image516.wmf]111

:

lykxb

=+

，
[image: image517.wmf]222

:

lykxb

=+

,
[image: image518.wmf]12

1

kk

¹-

)

直线
[image: image519.wmf]12

ll

^

时，直线l1到l2的角是          .
6．四种常用直线系方程
(1)定点直线系方程：经过定点
[image: image520.wmf]000

(,)

Pxy

的直线系方程为                     (除直线
[image: image521.wmf]0

xx

=

),其中
[image: image522.wmf]k

是待定的系数；经过定点
[image: image523.wmf]000

(,)

Pxy

的直线系方程为                     ,其中
[image: image524.wmf],

AB

是待定的系数．
(2)共点直线系方程：经过两直线
[image: image525.wmf]1111

:0

lAxByC

++=

,
[image: image526.wmf]2222

:0

lAxByC

++=

的交点的直线系方程为                                   (除
[image: image527.wmf]2

l

)，其中λ是待定的系数．
(3)平行直线系方程：直线
[image: image528.wmf]ykxb

=+

中当斜率k一定而b变动时，表示平行直线系方程．与直线
[image: image529.wmf]0

AxByC

++=

平行的直线系方程是                (
[image: image530.wmf]C

l

¹

)，λ是参变量．
(4)垂直直线系方程：与直线
[image: image531.wmf]0

AxByC

++=

 (A≠0，B≠0)垂直的直线系方程是                    ,λ是参变量．
7.（P51）点到直线的距离：                   (点
[image: image532.wmf]00

(,)

Pxy

，直线
[image: image533.wmf]l

：
[image: image534.wmf]0

AxByC

++=

).
8. （P57）
[image: image535.wmf]0

AxByC

++>

或
[image: image536.wmf]0

<

所表示的平面区域
设直线
[image: image537.wmf]:0

lAxByC

++=

，则
[image: image538.wmf]0

AxByC

++>

或
[image: image539.wmf]0

<

所表示的平面区域是：

    若
[image: image540.wmf]0

¹

C

，则用原点代入；若
[image: image541.wmf]0

=

C

，则用另外特殊点代入即得

9. （P75）圆的四种方程
（1）圆的标准方程                               .
（2）圆的一般方程                                           .
（3）圆的参数方程                                               .
（4）圆的直径式方程                                      【圆的直径的端点是
[image: image542.wmf]11

(,)

Axy

、
[image: image543.wmf]22

(,)

Bxy

】.
10. 圆系方程

(1)过直线
[image: image544.wmf]l

:
[image: image545.wmf]0

AxByC

++=

与圆
[image: image546.wmf]C

:
[image: image547.wmf]22

0

xyDxEyF

++++=

的交点的圆系方程是                                          ,λ是待定的系数．
(2)过圆
[image: image548.wmf]1

C

:
[image: image549.wmf]22

111

0

xyDxEyF

++++=

与圆
[image: image550.wmf]2

C

:
[image: image551.wmf]22

222

0

xyDxEyF

++++=

的交点的圆系方程是                                                ,λ是待定的系数．
  （3）两圆相交弦所在直线方程的求法：

圆C1的方程为：x2+y2+D1x+E1y+C1=0.

圆C2的方程为：x2+y2+D2x+E2y+C2=0.  
把两式相减得相交弦所在直线方程为：                           
11.点与圆的位置关系，点
[image: image552.wmf]00

(,)

Pxy

与圆
[image: image553.wmf]2

2

2

)

(

)

(

r

b

y

a

x

=

-

+

-

的位置关系有三种：

若
[image: image554.wmf]22

00

()()

daxby

=-+-

，则


[image: image555.wmf]dr

>Û

         ；
[image: image556.wmf]dr

=Û

            ；
[image: image557.wmf]dr

<Û

           .

12.直线与圆的位置关系

直线
[image: image558.wmf]0

=

+

+

C

By

Ax

与圆
[image: image559.wmf]2
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a
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=
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+

-

的位置关系有三种:


[image: image560.wmf]_________

________

Û

Û

相离

；


[image: image561.wmf]_________

________

Û

Û

相交



[image: image562.wmf]_________

________

Û

Û

相切

.

其中
[image: image563.wmf]2

2

B

A
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Bb

Aa

d

+

+

+

=

.

13.两圆位置关系的判定方法，设两圆圆心分别为O1，O2，半径分别为r1，r2，
[image: image564.wmf]d
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[image: image565.wmf]条公切线
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；
[image: image566.wmf]条公切线
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 EMBED Equation.3  [image: image567.wmf]条公切线
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 EMBED Equation.3  [image: image568.wmf]条公切线
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 EMBED Equation.3  [image: image569.wmf]条公切线
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14.圆的切线方程
(1)已知圆
[image: image570.wmf]22

0

xyDxEyF

++++=

．
①若已知切点
[image: image571.wmf]00

(,)

xy

在圆上，则切线只有一条，其方程是

                                    .

当
[image: image572.wmf]00

(,)

xy

圆外时,                                  表示过两个切点的切点弦方程．
②过圆外一点的切线方程可设为
[image: image573.wmf]00

()

yykxx

-=-

，再利用相切条件求k，这时必有两条切线，注意不要漏掉平行于y轴的切线．
③斜率为k的切线方程可设为
[image: image574.wmf]ykxb

=+

，再利用相切条件求b，必有两条切线．
(2)已知圆
[image: image575.wmf]222

xyr

+=

．

①过圆上的
[image: image576.wmf]000

(,)

Pxy

点的切线方程为            ；

②斜率为
[image: image577.wmf]k

的圆的切线方程为                  .

第八章   圆锥曲线

1、（P92）椭圆
[image: image578.wmf]22

22

1(0)

xy

ab

ab

+=>>

的参数方程是                      .

2．（P97）椭圆
[image: image579.wmf]22

22

1(0)

xy

ab

ab

+=>>

焦半径公式：                       .
3、椭圆的的内外部
（1）点
[image: image580.wmf]00

(,)

Pxy

在椭圆
[image: image581.wmf]22

22

1(0)

xy

ab

ab

+=>>

的内部，则             .

（2）点
[image: image582.wmf]00

(,)

Pxy

在椭圆
[image: image583.wmf]22

22

1(0)

xy

ab

ab

+=>>

的外部，则              .

4.（P104）双曲线
[image: image584.wmf]22

22

1(0,0)

xy

ab

ab

-=>>

的焦半径公式：              

5.（P108）双曲线的方程与渐近线方程的关系

(1）若双曲线方程为
[image: image585.wmf]1
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 EMBED Equation.3  [image: image586.wmf]Þ

渐近线方程：                   .

    (2)若渐近线方程为
[image: image587.wmf]x
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 EMBED Equation.3  [image: image588.wmf]Û



 EMBED Equation.3  [image: image589.wmf]0
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 EMBED Equation.3  [image: image590.wmf]Þ

双曲线可设为               .

    (3)若双曲线与
[image: image591.wmf]1

2

2

2

2

=

-

b

y

a

x

有公共渐近线，可设为            （
[image: image592.wmf]0

>

l

，焦点在x轴上；
[image: image593.wmf]0

<

l

，焦点在y轴上）

   （4）焦点到渐近线的距离为         

6. （P115）抛物线
[image: image594.wmf]px

y

2

2

=

的焦半径公式

抛物线
[image: image595.wmf]2

2(0)

ypxp

=>

焦半径                   .

过焦点弦长                      .
7.抛物线
[image: image596.wmf]px

y

2

2

=

上的动点可设为                              

8.二次函数
[image: image597.wmf]2
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image598.wmf](0)

a

¹

的图象是抛物线：

（1）顶点坐标为                 ；

（2）焦点的坐标为               ；

（3）准线方程是                 .
9.直线与圆锥曲线相交的弦长公式为                                 

端点A
[image: image599.wmf])

,

(

),

,

(

2

2

1

1

y

x

B

y

x

， 【
[image: image600.wmf]a

为直线
[image: image601.wmf]AB

的倾斜角，
[image: image602.wmf]k

为直线的斜率】. 

10.圆锥曲线的两类对称问题

（1）曲线
[image: image603.wmf](,)0

Fxy

=

关于点
[image: image604.wmf]00

(,)

Pxy

成中心对称的曲线是                 .
（2）曲线
[image: image605.wmf](,)0

Fxy

=

关于直线
[image: image606.wmf]0

AxByC

++=

成轴对称的曲线是               

11、焦点三角形：重视焦半径公式、三角形中正余弦定理和合分比定理等的应用

   （1）若椭圆方程为
[image: image607.wmf]22

22

1(0)

xy

ab

ab

+=>>

，
[image: image608.wmf]2

1

,

F

F

分别是其左、右焦点，B是其短轴端点，P是椭圆上除长轴端点A1、A2的任一点，则

①
[image: image609.wmf]2

1

PF

F

Ð

的最大值为
[image: image610.wmf]__________


②
[image: image611.wmf]__________
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，其最大值为          

（2）若双曲线方程为
[image: image612.wmf]22

22

1(0,0)
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ab

ab

-=>>

，
[image: image613.wmf]2

1

,

F

F

分别是其左、右焦点，P是椭圆上除实轴端点A1、A2的任一点，则

      ①
[image: image614.wmf]________
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S


②焦点三角形的内切圆的圆心（即三角形的内心）切实轴于顶点

（3）抛物线
[image: image615.wmf]px

y

2

2

=

的焦点弦性质

    已知AB是抛物线
[image: image616.wmf])

0
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y

的焦点弦，且
[image: image617.wmf])

,

(

),

,

(

2

2

1

1

y

x

B

y

x

A

，直线AB的倾斜角为α，点F为抛物线的焦点，则


⑴
[image: image618.wmf]_______
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⑵
[image: image619.wmf]_
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⑶
[image: image620.wmf]________
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⑷
[image: image621.wmf]|
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1
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+

为定值
[image: image622.wmf]__________



⑸以AB焦点弦为直径的圆必与抛物线的准线     （以AB焦点弦为直径的圆必与椭圆的准线      ，以AB焦点弦为直径的圆必与双曲线的准线     ）
  （6）过A准线的垂线于A1，过B准线的垂线于B1，则
[image: image623.wmf]_______
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  （7）O为坐标原点，则A、O、B1———————（O为中点）（椭圆与双曲线有类似性质）

  （8）抛物线上不存在两点关于焦点弦所在的直线对称

12、解析几何与向量综合时可能出现的向量内容：
1. 给出直线的方向向量
[image: image624.wmf](

)

k

u

,

1

=

r

或
[image: image625.wmf](

)

n

m

u

,

=

r

；

2. 给出
[image: image626.wmf]OB

OA

+

与
[image: image627.wmf]AB

相交,等于已知
[image: image628.wmf]OB

OA

+

过
[image: image629.wmf]AB

的            ;

3. 给出
[image: image630.wmf]0

r

=

+

PN

PM

,等于已知
[image: image631.wmf]P

是
[image: image632.wmf]MN

的           ;

4. 给出
[image: image633.wmf](

)

BQ

BP

AQ

AP

+

=

+

l

,等于已知               ;

5. 给出以下情形之一

①
[image: image634.wmf]AC

AB

//

,

②存在实数
[image: image635.wmf],

,

C

A

B

A

r

r

l

l

=

使


③若存在实数
[image: image636.wmf]B

O

A

O

C

O

r

r

r

b

a

b

a

b

a
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=

=

+

使

且

,

1

,

,

,

等于已知
[image: image637.wmf]C

B

A

,

,

                     .

6. 给出
[image: image638.wmf]l

l

+

+

=

1

OB

OA

OP

，等于已知
[image: image639.wmf]P

是
[image: image640.wmf]AB

的定比分点，
[image: image641.wmf]l

为定比，即        

7. 给出
[image: image642.wmf]0

=

×

MB

MA

,等于已知
[image: image643.wmf]MB

MA

^

,即
[image: image644.wmf]AMB

Ð

是        ,给出
[image: image645.wmf]0

<

=

×

m

MB

MA

,等于已知
[image: image646.wmf]AMB

Ð

是          , 给出
[image: image647.wmf]0

>

=

×

m

MB

MA

,等于已知
[image: image648.wmf]AMB

Ð

是          ,

8. 给出
[image: image649.wmf]MP

MB
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MA
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=

÷

÷

÷

ø

ö

ç

ç

ç

è

æ

+

l

,等于已知
[image: image650.wmf]MP

是          

9. 在平行四边形
[image: image651.wmf]ABCD

中，给出
[image: image652.wmf]0

)

(

)

(

=

-

×

+

AD

AB

AD

AB

，等于已知
[image: image653.wmf]ABCD

是   ;

10. 在平行四边形
[image: image654.wmf]ABCD

中，给出
[image: image655.wmf]AD

AB

AD

AB

-

=

+

，等于已知
[image: image656.wmf]ABCD

是    ;

11. 在
[image: image657.wmf]ABC

D

中，给出
[image: image658.wmf]2

2

2

OC

OB

OA

=

=

，等于已知
[image: image659.wmf]O

是
[image: image660.wmf]ABC

D

的           ；

12. 在
[image: image661.wmf]ABC

D

中，给出
[image: image662.wmf]0

=

+

+

OC

OB

OA

，等于已知
[image: image663.wmf]O

是
[image: image664.wmf]ABC

D

的             ；

13. 在
[image: image665.wmf]ABC

D

中，给出
[image: image666.wmf]OA
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OC

OB

OB

OA

×

=

×

=

×

，等于已知
[image: image667.wmf]O

是
[image: image668.wmf]ABC

D

的      ；

14. 在
[image: image669.wmf]ABC

D

中，给出
[image: image670.wmf]+
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OA

OP
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 EMBED Equation.3  [image: image672.wmf])
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等于已知
[image: image673.wmf]AP

通过
[image: image674.wmf]ABC

D

 的       ；

15. 在
[image: image675.wmf]ABC

D

中，给出
[image: image676.wmf],

0
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c
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a

等于已知
[image: image677.wmf]O

是
[image: image678.wmf]ABC

D

的         ；

16. 在
[image: image679.wmf]ABC

D

中，给出
[image: image680.wmf](

)
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AB

AD

+

=

2

1

,等于已知
[image: image681.wmf]AD

是
[image: image682.wmf]ABC

D

中              ;

第九章   直线、平面、简单几何体

Ⅰ、平行与垂直位置关系的论证
1、线线、线面、面面平行关系的转化：
[image: image683.wmf] 
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  2、 线线、线面、面面垂直关系的转化：[image: image684.wmf] 

线线⊥

 

线面⊥

 

面面⊥

 

三垂线定理、逆定理

 

PA

AO

PO

a

a

OA

a

PO

a

PO

a

AO

^

Ì

^

Þ

^

^

Þ

^

a

a

a

,

为

在

内射影

则

 

线面垂直判定

1

 

ÃæÃæ´¹Ö±ÅÐ¶¨

 

a

b

a

b

O

l

a

l

b

l

,

,

Ì

=

^

^

Þ

^

ü

ý

ï

þ

ï

a

a

I

 

a

a

^

Ì

Þ

^

ü

ý

þ

a

b

a

b

 

线面垂直定义

 

l

a

l

a

^

Ì

Þ

^

ü

ý

þ

a

a

 

面面垂直性质，推论

2

 

a

b

a

b

b

a

^

=

Ì

^

Þ

^

ü

ý

ï

þ

ï

I

b

a

a

b

a

,

 

a

g

b

g

a

b

g

^

^

=

Þ

^

ü

ý

ï

þ

ï

I

a

a

 

 

 

 

 

面面垂直定义

 

a

b

a

b

a

b

I

=

-

-

Þ

^

ü

ý

þ

l

l

，且二面角

成直二面角

 

 

 


3、平行与垂直关系的转化：

[image: image685.wmf] 
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  4. 应用以上“转化”的基本思路——“由求证想判定，由已知想性质。”其中核心的位置关系是                ，它既与其它位置关系有着最紧密的联系，又是解决角度与距离问题的前提，所以在解答立体几何题时，尽可能地先从图形中找出线面垂直的位置关系

Ⅱ、空间中的角与距离的数量关系的求法

三类角的求法：转化为平面角“一找、二作、三指、四算”
    即：（1）                   ；            （2）                       ；
       （3）                                 （4）                        
[image: image1.wmf]12
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   1 、异面直线所成的角θ：

（1）定义：如图

（2）范围：                  

（3）求法：                 

      注：（1）求异面直线所成的角的最关键是要找出一个点，      

把其作为角的顶点，然后把两条直线“平行平移”过来，这个角就完成了。    这个点有时很好找，中点、交点、对称点等。

[image: image801.png]-,

CS




（2）若用平移转化烦琐或无法平移时，可考虑是否异面垂直，即可通过证明垂直的位置关系得到90°的数量关系

2、直线与平面所成的角：

（1）定义：如图

（2）范围：                   

[image: image686.wmf]（

时，

∥

或

）

q

a

a

=

°

Ì

0

b

b


（3）求法：                

                           即三余弦定理：                   （其中
[image: image687.wmf]a

、
[image: image688.wmf]b

、
[image: image689.wmf]q

分    别是斜线与射影（即线与面）、射影与面内线、斜线与面内线所成的角)

   3、二面角：

（1）定义 ：

   （2）求法：如图，即所谓的常见的点、线、面法 
[image: image690.png]‘ ()

(ZELTEE)

<

P

s §ng
£ Xz

e

7
BT LD




            另外，还有

            公式法：①、利用面积射影公式，即          （直棱柱中截面与底面夹角）

②、利用异面直线上任意两点间的距离公式
[image: image691.wmf]q
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             向量法：最后是向量的夹角还是其补角，要在图形中注出法向量的方向后判定，若方向是同进同出，则是其补角，若是一进一出，则就是此角

    注：（1）当二面角由两个等腰三角形构成时，利用底面的两个中线

       （2）求正棱锥侧面夹角时，利用全等三角形

       （3）若是无棱二面角，一种办法是作出交线，利用结论：若三个平面两两相交于在三条直线，则三条直线平行或相交于一点，即要么作平行线，要么延长相交，就能作出交线。

另外，也可用面积射影公式

3、空间距离：
    从各种距离的定义上看，它们基本上是将空间距离转化为两点间距离——构造三角形、解三角形、求该线段的长，即求距离时，应注意运用化归与转化思路：面面距→线面距→点面距→点点距。求点到面的距离是重点，求异面直线的距离是难点。

    （1）点与点的距离、点到直线的距离，一般用三垂线定理“定性”

    （2）给出公垂线的两条异面直线的距离，先进行论证（先定性），后计算（后定量）

    （3）线面距、面面距都转化为点面距

    （4）如何求点面距？共有两大类办法

         第一类：作射影

1、 利用面面垂直

2、 熟知一些关于三棱锥P-ABC的顶点P在底面上的射影O的结论

                     若PA=PB=PC，则O为△ABC的      心；

若侧棱与底面所成的角相等，则O为△ABC的     心；

若P到△ABC的三边距离相等，则O为△ABC的      心；

若侧面与底面所成的角相等，则O为△ABC的      心；

若PA⊥BC，PB⊥AC，则PC⊥AB且O为△ABC的      心；

若PA、PB、PC两两互相垂直，则O为△ABC的      心

③、如果一个角
[image: image692.wmf]AOB
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所在平面外一点P到角的两边距离相等（或
[image: image693.wmf]POB
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），那么这一点在平面上的射影在          上； 

第二类：不作射影

1、           ，转化为锥体高

2、                  （
[image: image694.wmf]d

为P到面的距离，
[image: image695.wmf]n

为平面的法向量）

3、 转化法，如果求这个点到平面的距离非常困难的情况下，可以利用平行转化（即转化为面的平行线上的其它特殊点）

或分点转化（即转化为平面的斜线上的其它点，如中点）

Ⅲ、简单多面体与球
1、棱柱（两底面平行，侧棱平行的多面体）

    [image: image696.wmf] 
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    [image: image698.wmf]性质

侧棱都相等；

侧面是平行四边形；

对角面是平行四边形；
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注：（1）S侧=各个侧面面积之和

   （2）V=
[image: image700.wmf]h

S

×
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，其中h是某一侧棱到其相对侧面的距离，S是这一侧面的面积

   （3）直棱柱的一个很重要的性质是：侧面与底面垂直的面面垂直关系

2、棱锥（底面是多边形，其余各面是有一个公共顶点的三角形所围成的多面体）

[image: image701.wmf] 
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    正棱锥的性质：
l—侧棱    a—底边长    h—高，h’—斜高       

R—底面正多边形半径    r—边心距    
α—侧面与底面成角      
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       [image: image704.wmf]侧棱都相等，侧面都是

全等的等腰三角形

四个直角三角形（如图
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       [image: image705.wmf]S
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    如果棱锥被平行于底面的平面所截，那么截面和底面相似，并且它们面积的比等于截得的棱锥的高与已知棱锥的高的平方比。

    [image: image706.wmf]即

截

底

S

S

h

h

=

1

2

2

    [image: image707.wmf]如图所示，
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   3、球（半圆以它的直径为旋转轴，旋转所成的曲面叫做球面，球面所围成的几何体叫做球体，简称球）
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[image: image709.wmf]性质
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[image: image805.wmf]      
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θ—纬度角（OP与赤道大圆面所成角）
α—经度角（以SN为棱的二面角）

注：

1、求A、B两点间的球面距离的方法与步骤：

（1） 计算线段AB的长；（在小圆上求）

（2） 在大圆内，计算弦AB所对的圆心角
[image: image710.wmf]q

的大小

（3） 利用弧长公式求劣弧长，即球面距离
[image: image711.wmf]R

l

q

=

（R为球半径）

2、球的切接问题

（1）球内接长方体的体对角线等于球的直径；

（2）若正方体的棱长为
[image: image712.wmf]a

，由其内切球的直径是     （即为棱长）；棱切球的直径是        ；（即为面对角线长）；外接球的直径是      （即为体对角线长）

    （3）若正四面体的棱长
[image: image713.wmf]a

，则其外接球的半径是     ；内切球的半径是     

外接球与内切球的半径之比为        。

另外：空间向量与立体几何的综合

1、异面直线所成角


[image: image714.wmf]cos|cos,|

ab

q

=<>

rr

=
[image: image715.wmf]121212

222222

111222

||

||

||||

xxyyzz

ab

ab

xyzxyz

++

×

=

×

++×++

rr

rr


（其中
[image: image716.wmf]q
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）为异面直线
[image: image718.wmf]ab
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所成角，
[image: image719.wmf],
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分别表示异面直线
[image: image720.wmf]ab
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的方向向量）

2.直线
[image: image721.wmf]AB

与平面所成角
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3.二面角
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 的法向量）

4.三余弦定理

设AC是α内的任一条直线，且BC⊥AC，垂足为C，又设AO与AB所成的角为
[image: image732.wmf]1
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，AB与AC所成的角为
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，AO与AC所成的角为
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5.异面直线间的距离 
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6.点
[image: image743.wmf]B

到平面
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第十章  排列、组合与二项式定理

（P84）1、分类加法原理（加法原理）
2.分步计数原理（乘法原理）

（P88）3.排列数公式 


[image: image751.wmf]m

n

A

=                               .(
[image: image752.wmf]n

，
[image: image753.wmf]m

∈N*，且
[image: image754.wmf]mn

£

)．注:规定
[image: image755.wmf]1

!

0

=

.

4.排列恒等式 
（1）
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5.（P96）组合数公式 
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6.组合数的两个性质

(1)
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7.组合恒等式

（1）
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8.排列数与组合数的关系：
[image: image775.wmf]mm

nn

AmC

=×

！

 .

9.解排列组合问题的依据是：分类相加，分步相乘，有序排列，无序组合．

10.解排列组合问题的规律是(优限法和间接法)：相邻问题捆绑法；不邻(相间)问题插空法；多排问题单排法；定位问题优先法；多元问题分类法；有序问题用除法(组合法)；选取问题先选后排法；至多至少问题间接法，特别地还有穷举法、概率法、构造法等.

（P108）11.(1)二项式定理：
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，其中各系数就是组合数
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，它叫做第r+1项的二项式系数；展开式共有n+1项，其中第r+l项
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”的指数
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该项的“项数减去1的差”，也可看成组合数的上标.

(2)二项式展开式中二项式系数(组合数)的性质：对称性、等距性、单调最值性和
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（3）应用“赋值法”同样可得相关性质或寻求二项式展开式中“奇次(数)项”“偶次(数)项”的系数和.如
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，奇(偶)次项系数和
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12、二项式定理的应用：

近似问题、估算问题、证明不等式（如
[image: image786.wmf]1
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（n为大于2的自然数）等

第十一章  概率

1、（P124）必然事件 P(A)=1，不可能事件  P(A)=0，随机事件的定义 0<P(A)<1。

2、（P127）等可能事件的概率：（古典概率）P(A)=
[image: image787.wmf]n

m

　理解这里m、ｎ的意义。

　 （P133）互斥事件（A、B互斥，即事件A、B不可能同时发生），这时P(A•B)=０）P(A+B)=P（A）+ P(B)
　 对立事件（A、B对立，即事件A、B不可能同时发生，但A、B中必然有一个发生。这时P(A•B)=０）P（A）+ P(B)＝１
　（P137）独立事件：（事件A、B的发生相互独立，互不影响）P(A•B)＝P(A) • P(B)

　独立重复事件（贝努里概型）

Pn(K)=Cnkpk(1－p)k 表示事件A在n次独立重复试验中恰好发生了k次的概率。

P为在一次独立重复试验中事件A发生的概率。

特殊：令k=0　得：在n次独立重复试验中，事件A没有发生的概率为Pn(０)=Cn0p0(1－p)n =(1－p)n   令k=n得：在n次独立重复试验中，事件A全部发生的概率为Pn(n)=Cnnpn(1－p)0 =pn
注意：

1、解决排列组合问题不要忘记穷举；分组问题一定要看是否是均匀分组等；正难则反的策略运用；不重不漏

2、灵活运用二项式定理；用赋值法时，注意是哪些项，是否少（多）了一项

3、概率应用题最后别忘了写“答”

第十二章  统计

（P4）总体、个体、样本、，样本个体、样本容量的定义；

（P6）抽样方法：

1、简单随机抽样：包括随机数表法，标签法；

2、分层抽样。              

（P13）样本平均数： 

样本方差：

样本标准差：

  作用：估计总体的稳定程度

（P11）理解频率直方图的意义 

注：
区分方差与标准差、注意频率直方图纵坐标的意义

第十三章  导数

1、（P30）导数的背景

  瞬时速度

  切线的斜率

  边际成本

2、（P33）导数的概念

3、（P35）多项式函数的导数运算法则

4、（P40）函数的单调性与极值

5、（P42）函数的最大值与最小值

注：（1）多项式导数的求导法则。
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.但常有两种错误：①
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.（应先用二项展开式，后用多项式依次求导）

（2）切线与曲线的交点个数。

（3）任何一条三次函数曲线y=f(x)都是中心对称图形

（4）过曲线上某一点P的切线
[image: image794.png]


在曲线上点P处的切线。求切线方程的一般步骤是：①先设出切点坐标；②写出切线方程（导数为切线的斜率且切点为曲线上一点）；③将点P坐标代入切线方程即可。

也就是说可能有两条切线。其实结论是如果P点是三次函数的对称中心时有且仅有一条切线，如果P点不是对称中心，那就有两条切线。

当然如果点P不在曲线上，则有可能有三条切线。

（5）可导函数在某点取得极值的必要条件和充分条件。可导函数在某点取得极值的必要条件是该点处的导数为0；可导函数在某点取得极值的充分条件是该点处导数两侧异号。但常见错误：只管导数为0，不去判断两侧异号。例如：
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，则
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，所以
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f

为函数
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的极值。克服错误的方法是，养成规范的表达方式——列表判断符号的习惯
京翰教育1对1家教 http://www.zgjhjy.com/
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