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高考数学必胜秘诀在哪？

――概念、方法、题型、易误点及应试技巧总结
六、不等式

1、不等式的性质：（1）同向不等式可以相加；异向不等式可以相减：若
[image: image1.wmf],

abcd

>>

，则
[image: image2.wmf]acbd

+>+

（若
[image: image3.wmf],

abcd

><

，则
[image: image4.wmf]acbd

->-

），但异向不等式不可以相加；同向不等式不可以相减；（2）左右同正不等式：同向的不等式可以相乘，但不能相除；异向不等式可以相除，但不能相乘：若
[image: image5.wmf]0,0

abcd

>>>>

，则
[image: image6.wmf]acbd

>

（若
[image: image7.wmf]0,0

abcd
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，则
[image: image8.wmf]ab

cd

>

）；（3）左右同正不等式：两边可以同时乘方或开方：若
[image: image9.wmf]0
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，则
[image: image10.wmf]nn

ab
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或
[image: image11.wmf]nn

ab

>

；（4）若
[image: image12.wmf]0
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，
[image: image13.wmf]ab
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，则
[image: image14.wmf]11
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；若
[image: image15.wmf]0
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，
[image: image16.wmf]ab
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，则
[image: image17.wmf]11
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。如（1）对于实数
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[image: image21.wmf]2
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[image: image22.wmf]b
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[image: image23.wmf]b
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[image: image24.wmf]b
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[image: image25.wmf]b
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[image: image26.wmf]11
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若

，则
[image: image27.wmf]0,0

ab

><

。其中正确的命题是______（答：②③⑥⑦⑧）；（2）已知
[image: image28.wmf]11
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，
[image: image29.wmf]13
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，则
[image: image30.wmf]3
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的取值范围是______（答：
[image: image31.wmf]137
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）；（3）已知
[image: image32.wmf]c
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则
[image: image34.wmf]a
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的取值范围是______（答：
[image: image35.wmf]1
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）
2. 不等式大小比较的常用方法：（1）作差：作差后通过分解因式、配方等手段判断差的符号得出结果；（2）作商（常用于分数指数幂的代数式）；（3）分析法；（4）平方法；（5）分子（或分母）有理化；（6）利用函数的单调性；（7）寻找中间量或放缩法 ；(8)图象法。其中比较法（作差、作商）是最基本的方法。如（1）设
[image: image36.wmf]0
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，比较
[image: image37.wmf]2
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[image: image38.wmf]1
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[image: image39.wmf]11
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（
[image: image40.wmf]1
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时取等号）；当
[image: image41.wmf]01
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时，
[image: image42.wmf]11

loglog

22

aa

t

t

+

³

（
[image: image43.wmf]1
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时取等号））；（2）设
[image: image44.wmf]2
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，
[image: image45.wmf]1
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，
[image: image46.wmf]2
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，试比较
[image: image47.wmf]q
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的大小（答：
[image: image48.wmf]pq
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）；（3）比较1+
[image: image49.wmf]3
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与
[image: image50.wmf])
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的大小（答：当
[image: image51.wmf]01
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或
[image: image52.wmf]4
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时，1+
[image: image53.wmf]3
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＞
[image: image54.wmf]2log2
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；当
[image: image55.wmf]4
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时，1+
[image: image56.wmf]3
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＜
[image: image57.wmf]2log2

x

；当
[image: image58.wmf]4
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时，1+
[image: image59.wmf]3
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＝
[image: image60.wmf]2log2
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）

3. 利用重要不等式求函数最值时，你是否注意到：“一正二定三相等，和定积最大，积定和最小”这17字方针。如（1）下列命题中正确的是A、
[image: image61.wmf]1
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x
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的最小值是2    B、
[image: image62.wmf]2
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的最小值是2   C、
[image: image63.wmf]4
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的最大值是
[image: image64.wmf]243

-

    D、
[image: image65.wmf]4
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的最小值是
[image: image66.wmf]243
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（答：C）；（2）若
[image: image67.wmf]21
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，则
[image: image68.wmf]24
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的最小值是______（答：
[image: image69.wmf]22

）；（3）正数
[image: image70.wmf],
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满足
[image: image71.wmf]21

xy

+=

，则
[image: image72.wmf]y
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的最小值为______（答：
[image: image73.wmf]322

+

）；

4.常用不等式有：（1）
[image: image74.wmf]22
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(根据目标不等式左右的运算结构选用) ；（2）a、b、c
[image: image75.wmf]Î

R，
[image: image76.wmf]222

abcabbcca
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（当且仅当
[image: image77.wmf]abc
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时，取等号）；（3）若
[image: image78.wmf]0,0
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，则
[image: image79.wmf]bbm
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（糖水的浓度问题）。如如果正数
[image: image80.wmf]a

、
[image: image81.wmf]b

满足
[image: image82.wmf]3
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，则
[image: image83.wmf]ab

的取值范围是​_________（答：
[image: image84.wmf][
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）
5、证明不等式的方法：比较法、分析法、综合法和放缩法(比较法的步骤是：作差（商）后通过分解因式、配方、通分等手段变形判断符号或与1的大小，然后作出结论。).

常用的放缩技巧有：
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如（1）已知
[image: image87.wmf]c
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，求证：
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 ；(2) 已知
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；（3）已知
[image: image91.wmf],,,
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，求证：
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；(4)若a、b、c是不全相等的正数，求证：
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；（5）已知
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[image: image97.wmf]22
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；(6)若
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image100.wmf]2
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[image: image101.wmf]||||
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，求证：
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；（8）求证：
[image: image103.wmf]222
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6.简单的一元高次不等式的解法：标根法：其步骤是：（1）分解成若干个一次因式的积，并使每一个因式中最高次项的系数为正；（2）将每一个一次因式的根标在数轴上，从最大根的右上方依次通过每一点画曲线；并注意奇穿过偶弹回；（3）根据曲线显现
[image: image104.wmf]()

fx

的符号变化规律，写出不等式的解集。如（1）解不等式
[image: image105.wmf]2
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）；（2）不等式
[image: image108.wmf]2
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的解集是____（答：
[image: image109.wmf]{|3
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或
[image: image110.wmf]1}
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）；（3）设函数
[image: image111.wmf]()
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、
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的定义域都是R，且
[image: image113.wmf]()0
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的解集为
[image: image114.wmf]{|12}
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，
[image: image115.wmf]()0
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的解集为
[image: image116.wmf]Æ

，则不等式
[image: image117.wmf]()()0
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[image: image118.wmf](,1)[2,)
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）；（4）要使满足关于
[image: image119.wmf]x

的不等式
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[image: image121.wmf]x
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中的一个，则实数
[image: image123.wmf]a

的取值范围是______.（答：
[image: image124.wmf]81
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）
7.分式不等式的解法：分式不等式的一般解题思路是先移项使右边为0，再通分并将分子分母分解因式，并使每一个因式中最高次项的系数为正，最后用标根法求解。解分式不等式时，一般不能去分母，但分母恒为正或恒为负时可去分母。如（1）解不等式
[image: image125.wmf]2
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[image: image126.wmf](1,1)(2,3)
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）；（2）关于
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的不等式
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[image: image131.wmf]0

2

>

-

+

x

b

ax

的解集为____________（答：
[image: image132.wmf])
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8.绝对值不等式的解法：（1）分段讨论法（最后结果应取各段的并集）：如解不等式
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[image: image134.wmf]xR
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）；（2）利用绝对值的定义；（3）数形结合；如解不等式
[image: image135.wmf]|||1|3
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）（4）两边平方：如若不等式
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恒成立，则实数
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[image: image140.wmf]4

{}

3

）
9、含参不等式的解法：求解的通法是“定义域为前提，函数增减性为基础，分类讨论是关键．”注意解完之后要写上：“综上，原不等式的解集是…”。注意：按参数讨论，最后应按参数取值分别说明其解集；但若按未知数讨论，最后应求并集. 如（1）若
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image148.wmf]0}
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）
提醒：（1）解不等式是求不等式的解集，最后务必有集合的形式表示；（2）不等式解集的端点值往往是不等式对应方程的根或不等式有意义范围的端点值。如关于
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11.含绝对值不等式的性质：

[image: image159.wmf]ab
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如设
[image: image171.wmf]2

()13

fxxx

=-+

，实数
[image: image172.wmf]a

满足
[image: image173.wmf]||1

xa

-<

，求证：
[image: image174.wmf]|()()|2(||1)

fxfaa

-<+


12.不等式的恒成立,能成立,恰成立等问题：不等式恒成立问题的常规处理方式？（常应用函数方程思想和“分离变量法”转化为最值问题，也可抓住所给不等式的结构特征，利用数形结合法）
1).恒成立问题
若不等式
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如（1）设实数
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2). 能成立问题
若在区间
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如已知不等式
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3). 恰成立问题
若不等式
[image: image221.wmf](
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