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直线系方程及其巧妙应用

　　1．命题的给出

　　命题：设点[image: image1.wmf]00
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　　这一结论的证明比较简单，但值得我们注意的是直线[image: image5.wmf]00
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表示的是过点[image: image6.wmf]00

()

Pxy

，

的所有直线（即直线系），应用这种直线方程可以不受直线的斜率、截距等因素的限制，在实际解答问题时可以避免分类讨论，有效地防止解题出现漏解或错解的现象．

　　2．命题的应用

　　（1）斜率问题的应用

　　在求过圆外一点的圆的切线方程，或直线与圆锥曲线的位置关系及两直线的位置关系时，一般要分直线有无斜率两种情况进行讨论．而应用直线系方程，可以避免对斜率的讨论，确保求解的完整性和正确性．

　　例１　过点[image: image7.wmf](14)
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的切线l，求切线l的方程．

　　解：设所求直线l的方程为[image: image9.wmf](1)(4)0
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　　则整理有[image: image11.wmf]40
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　∵直线l与圆相切，∴圆心[image: image12.wmf](23)
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到直线l的距离等于半径1，故[image: image13.wmf]22
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　　整理，得[image: image14.wmf](43)0
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　　故所求直线l的方程为[image: image18.wmf]4

y

=

或[image: image19.wmf]34130
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　　（2）截距问题的应用

　　当题目中出现直线在两坐标轴上的“截距相等”、“截距互为相反数”、“在一坐标轴上的截距是另一坐标轴上的截距的[image: image20.wmf]m
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）”等条件时，采用截距式就会漏掉“零截距”的情况，从而丢解．而应用直线系方程，可以避免对直线的截距的分类讨论，确保求解的完整性和正确性．

　　例2　求过点[image: image22.wmf](34)

M

-

，

，且在两坐标轴上截距相等的直线方程．

　　解：设所求直线方程为[image: image23.wmf](3)(4)0
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　　根据题意，直线在两坐标轴上的截距相等，

　　则[image: image32.wmf]3443
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　　整理，得[image: image35.wmf]2
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　　编者的话：利用过点[image: image42.wmf]00
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不全为零）确定直线方程，弥补了直线方程中几种常见的特殊直线方程形式的限制条件的不足，避免了分类讨论，解法具有通用性和简洁性．下面我们用这个方法来做两道相关的题目．

　　练习：1．求过原点且与直线[image: image45.wmf]1
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成30°角的直线方程l．

　　2．在过点[image: image46.wmf](35)
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的所有直线中，求到原点的距离最远的直线方程．

　　答案：1．[image: image47.wmf]0
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