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课    题：7.6圆的方程（二）
教学目的：

1.掌握圆的一般方程及一般方程的特点；

2.能将圆的一般方程化为圆的标准方程，进而求出圆心和半径；

3.能用待定系数法由已知条件导出圆的方程；

4．渗透数形结合、化归与转化等数学思想方法，提高学生的整体素质，激励学生创新、勇于探索[image: image181.emf]�
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教学重点：圆的一般方程
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的形式特征[image: image3.emf]�
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教学难点：对圆的一般方程
[image: image4.wmf]0
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的认识[image: image5.emf]�
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 直线与圆的位置关系（尤其是圆的切线）[image: image6.emf]�
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授课类型：新授课[image: image7.emf]�
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课时安排：1课时[image: image8.emf]�
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教    具：多媒体、实物投影仪[image: image9.emf]�
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内容分析： 

遵循从特殊到一般的原则，在学习圆的标准方程的基础上，再过渡到学圆的一般也就不难，它们可以通过形式上的互相转化而解决[image: image10.emf]�
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  直线与圆的位置关系（尤其是圆的切线）[image: image11.emf]�
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 由于圆的一般方程中含有三个参变数D、E、F，对它的理解带来一定的困难，因而本节的难点是对圆的一般方程的认识、掌握和运用[image: image12.emf]�
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 突破难点的关键是抓住一般方程的特点，把握住求圆的方程的两个基本要素：圆心坐标和半径[image: image13.emf]�
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本节为第二课时讲解圆的一般方程[image: image14.emf]�
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教学过程：

一、复习引入： 
1．圆的定义：平面内与一定点距离等于定长的点的轨迹称为圆[image: image15.emf]�
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2．求曲线方程的一般步骤为：
（1）建立适当的坐标系，用有序实数对表示曲线上任意一点M的坐标；

（2）写出适合条件P的点M的集合；(可以省略，直接列出曲线方程[image: image16.emf]�
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（3）用坐标表示条件P（M），列出方程
[image: image17.wmf]0
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（4）化方程
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为最简形式；

（5）证明以化简后的方程的解为坐标的点都是曲线上的点[image: image19.emf]�
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(可以省略不写,如有特殊情况，可以适当予以说明[image: image20.emf]�
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)
3．建立圆的标准方程的步骤：建系设点；写点集；列方程；化简方程[image: image21.emf]�
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4. 圆的标准方程 ：
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，半径为
[image: image24.wmf]r

，

若圆心在坐标原点上，这时
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5．圆的标准方程的两个基本要素：圆心坐标和半径[image: image28.emf]�
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圆心和半径分别确定了圆的位置和大小，从而确定了圆，所以，只要
[image: image29.wmf]r
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三个量确定了且
[image: image30.wmf]r

＞0，圆的方程就给定了[image: image31.emf]�
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 这就是说要确定圆的方程，必须具备三个独立的条件[image: image32.emf]�
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 确定
[image: image33.wmf]r
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，可以根据条件，利用待定系数法来解决[image: image34.emf]�
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二、讲解新课：
圆的一般方程： 将圆的标准方程
[image: image35.wmf]2
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[image: image36.wmf]0
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取
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再将上方程配方，得
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    ②
不难看出，此方程与圆的标准方程的关系

（1）当
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（2）当
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时，方程只有实数解
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（3）当
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时，方程没有实数解，因而它不表示任何图形[image: image51.emf]�
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综上所述，方程
[image: image52.wmf]0
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表示的曲线不一定是圆[image: image53.emf]�
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只有当
[image: image54.wmf]0
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时，它表示的曲线才是圆，我们把形如
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的表示圆的方程称为圆的一般方程[image: image56.emf]�
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圆的一般方程与圆的标准方程比较，圆的标准方程的优点在于它明确地指出了圆心和半径，而 一般方程突出了方程形式上的特点：

（1）
[image: image57.wmf]2
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的系数相同，且不等于0；

（2）没有
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这样的二次项[image: image60.emf]�
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但要注意：以上两点是二元二次方程
[image: image61.wmf]0
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表示圆的必要条件，但不是充分条[image: image62.emf]�
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看来，要想求出圆的一般方程，只要根据已知条件确定三个系数
[image: image63.wmf]F
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三、讲解范例：
例1求过三点
[image: image65.wmf])
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的圆的方程，并求这个圆的半径和圆心坐标[image: image66.emf]�
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分析：据已知条件，很难直接写出圆的标准方程，而圆的一般方程则需确定三个系数，而条件恰给出三点坐标，不妨试着先写出圆的一般方程[image: image67.emf]�
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解：设所求的圆的方程为：
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在圆上，所以它们的坐标是方程的解.把它们的坐标代入上面的方程，可以得到关于
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解此方程组，可得：
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∴所求圆的方程为：
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得圆心坐标为（4，-3）.

或将
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左边配方化为圆的标准方程，
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例2 已知一曲线是与两个定点O（0，0）、A（3，0）距离的比为
[image: image83.wmf]2
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的点的轨迹，求此曲线的方程，并画出曲线[image: image84.emf]�
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分析：在求出曲线方程之前，很难确定曲线类型，所以应按照求曲线方程的一般步骤先将曲线方程求出[image: image85.emf]�
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解：在给定的坐标系里，设点
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即
[image: image90.wmf]2

1

)

3

(

2

2

2

2

=

+

-

+

y

x

y

x

,
[image: image91.wmf]4

1

)

3

(

2

2

2

2

=

+

-

+

y

x

y

x


整理得：
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所求曲线方程即为：
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将其左边配方，得
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∴此曲线是以点C（-1，0）为圆心，2为半径的圆.如右上图所示 [image: image97.emf]�
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例3求圆心在直线x-y-4=0上，且经过两圆
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的交点的圆的方程[image: image100.emf]�
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解：设经过两已知圆的交点的圆的方程为
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则其圆心坐标为
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∵所求圆的圆心在直线
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∴所求圆的方程为
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说明：此题也可先求出两圆的交点，然后用待定系数法求出圆的方程[image: image109.emf]�
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例4  如图，已知定点A(2，0)，点Q是圆
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解：由三角形的内角平分线性质，得
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设M、Q的坐标分别为
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∵Q在圆
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∴动点M的轨迹方程为
[image: image121.wmf].
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说明：注意三角形内角平分线性质的应用.
四、课堂练习：课堂练习
[image: image123.wmf]79
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1.下列方程各表示什么图形？
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解：此方程表示一个点O（0，0）[image: image125.emf]�
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（2）
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解：可化为: 
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∴此方程表示以点（1，-2）为圆心，
[image: image128.wmf]11
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（3）
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解：可化为：
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2.求下列各圆的半径和圆的坐标：

(1) 
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 答案：即
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，圆心为（3，0），半径为3[image: image137.emf]�
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(2) 
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答案：即
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五、小结 ：
1．对方程
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2．方程
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六、课后作业：
补充：若实数x、y满足等式 
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解：∵实数
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∴OP:
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直线OP与圆有公共点的充要条件是
[image: image173.wmf])

1

(

4

)

4

(

2

2

k

+

-

-

=

D

≥0,

∴
[image: image174.wmf]3

3

£

£

-

k

，所以，选Ｄ[image: image175.emf]�

新疆

�

学案

�

王新敞


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八、课后记：[image: image177.emf]�
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