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主讲老师：储瑞年

        立足基础 突出重点 关注热点 注重落实    
2008年6月1日
一. 构建知识网络，提高综合能力
1. 函数与导数、方程、不等式

例1  已知二次函数
[image: image214.png]


的导数为
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的最小值为
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例2  设函数
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(1) 证明：
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的导数
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(2) 若对所有
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都有
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，求
[image: image13.wmf]a

的取值范围．    
2. 数列与函数、不等式

例3  若数列
[image: image14.wmf]{

}

n

a

的前n项和
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，则此数列的通项公式为
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例4  设数列
[image: image18.wmf]{}
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(1) 求
[image: image20.wmf]{}

n

a

的通项公式；    
(2) 设
[image: image21.wmf]32
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，证明
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，其中
[image: image23.wmf]n

为正整数．
3. 平面三角与平面向量

[image: image194]例5  如图，在
[image: image24.wmf]ABC
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中，∠BAC=120°, AB=2 ,AC=1，

D是边BC上一点，
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例6  已知向量a=
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1

,

(sin

q

b=
[image: image28.wmf].

2

2

),

cos

,

1

(

p

q

p

q

<

<

-


(1) 若a⊥b，求
[image: image29.wmf]q

；                (2) 求| a+b |的最大值.
4. 空间图形与平面图形
例7  在正方体上任意选择4个顶点，它们可能是如下各种几何形体的4个顶点，这些几何形体是              
写出所有正确结论的编号）．             
1 矩形；
2 不是矩形的平行四边形；
3 有三个面为等腰直角三角形，有一个面为等边三角形的四面体；
④个面都是等边三角形的四面体；⑤每个面都是直角三角形的四面体．

例8  如图，在
[image: image30.wmf]Rt
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中，
[image: image31.wmf]6
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[image: image32.wmf]Rt
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以直线AO为轴旋转得到，且二面角
[image: image34.wmf]BAOC

--

是直二面角．动点D的斜边AB上．

(1) [image: image195]求证：平面
[image: image35.wmf]COD

^

平面
[image: image36.wmf]AOB

；

(2) 当D为AB的中点时，求异面直线AO与CD所成角的大小；

(3) 求CD与平面AOB所成角的最大值．                              
5. 解析几何与函数、向量

例9  设F为抛物线
[image: image37.wmf]2
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，

为该抛物线上三点，若
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[image: image196.wmf]A

例10  如图，有一块半椭圆形钢板，其半轴长为2r，短半轴长


为r，计划将此钢板切割成等腰梯形的形状，下底AB是半椭圆的短


轴，上底CD的端点在椭圆上，记CD=2x，梯形面积为S．

(1) 求面积S以x为自变量的函数式，并写出其定义域； 

(2) 求面积S的最大值．                                             
6．计数与概率、统计

例11  从5张100元，3张200元，2张300元的奥运预赛门票中任取3张，则所取3张

中至少有2张价格相同的概率为

Ａ．
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例12 某中学号召学生在今年春节期间至少参加一次社
会公益活动（以下简称活动）．该校合唱团共有100名

学生，他们参加活动的次数统计如图所示．

(1) 求合唱团学生参加活动的人均次数；

(2) 从合唱团中任意选两名学生，求他们参加活动次数恰好相等的概率．

(3) 从合唱团中任选两名学生，用
[image: image45.wmf]x

表示这两人参加活动次数之差的绝对值，求随机变量
[image: image46.wmf]x


的分布列及数学期望E
[image: image47.wmf]x

．                          
二. 认识学科特点，把握数学实质

    1.概念性强  数学是由概念、命题组成的逻辑系统，概念是基础，数学中每一个术语、符号和习惯用语都有
着具体的内涵. 要透彻理解概念的含义，弄清不同概念的区别和联系.
例13  设
[image: image48.wmf]ab
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}

10

b

abab

a

ìü

+=

íý

îþ

，

，

，

，

，则
[image: image50.wmf]ba

-=


A．1

B．-1

C．2

D．-1    
例14  中学数学中存在许多关系，比如“相等关系”，“平行关系”等等．如果集合
[image: image51.wmf]A

中元素之间的一个关

系“~”满足以下三个条件：

(1) 自反性：对于任意
[image: image52.wmf]aA
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，都有a ~ a；

(2) 对称性：对于
[image: image53.wmf]abA
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，若a ~ b，则有b ~ a；

(3) 传递性：对于
[image: image54.wmf]abcA
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，若a ~ b, b ~ c，则有a ~ c．


则称“~”是集合
[image: image55.wmf]A

的一个等价关系．例如：“数的相等”是等价关系，而“直线的平行”不是等价关系（自
反性不成立）．请你再列出三个等价关系：______          ．
例15 如果有穷数列
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为正整数）满足条件
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），我们称其为“对称数列”． 例如，数列
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(1) 设
[image: image65.wmf]{

}

n

b

是7项的“对称数列”，其中
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是等差数列，且
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．依次写出
[image: image69.wmf]{
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(2) 设
[image: image70.wmf]{
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是49项的“对称数列”，其中
[image: image71.wmf]252649
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是首项为1，公比为2的等比数列，求
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(3) 设
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[image: image74.wmf]5152100

ddd

L

，

，

，

是首项为2，公差为3的等差数列．求
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2．思辨性强  这个特点源于数学的抽象性、系统性和逻辑性，数学是思维型学科,逻辑推理是基本的研究方
法，.为正确解答数学试题，要具备一定的观察、分析和推断能力.

例16  对于向量
[image: image78.wmf]，

，
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和实数
[image: image79.wmf]l

，下列命题中真命题是
A．若
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B．若
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C．若
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D．若
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例17  平面
[image: image91.wmf]a
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平面
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的一个充分条件是
Ａ．存在一条直线
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Ｂ．存在一条直线
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Ｃ．存在两条平行直线
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Ｄ．存在两条异面直线
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例18  三个同学对问题“关于
[image: image97.wmf]x

的不等式
[image: image98.wmf]2
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[image: image100.wmf]2

x

|≥
[image: image101.wmf]ax

在[1，12]上恒成立，

求实数
[image: image102.wmf]a

的取值范围”提出各自的解题思路．                              

甲说：“只须不等式左边的最小值不小于右边的最大值”．

乙说：“把不等式变形为左边含变量
[image: image103.wmf]x

的函数，右边仅含常数，求函数的最值”．

丙说：“把不等式两边看成关于
[image: image104.wmf]x

的函数，作出函数图像”．

参考上述解题思路，选择你认为正确的思路，可得a的取值范围是             .
3．量化突出  数学试题定量性占有较大的比重. 要求把概念、法则、性质寓于计算之

中，在运算中考查对算理、运算法则的理解程度、灵活运用的能力及准确严谨的科学态度.
例19  下列四个数中最大的是

A．
[image: image105.wmf]2
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B．
[image: image106.wmf]ln(ln2)



C．
[image: image107.wmf]ln2



D．
[image: image108.wmf]ln2


例20   一个等腰直角三角形的三个顶点分别在正三棱柱的三条侧棱上．已知正三棱柱的
底面边长为2，则该三角形的斜边长为           ． 
例21  若不等式组
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表示的平面区域是一个三角形，则a的取值范围是
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4．解法多样  一般数学试题的结果虽确定唯一，解法却多种多样.

例22  设P为双曲线
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例23  已知集合
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例24   函数
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三. 强调数学思想，淡化特殊技巧
例25 [image: image198.wmf]D

如图所示，单位圆中弧AB的长为x, f(x)表示弧AB与弦AB 
    所围成的弓形面积的２倍，则函数y=f(x)的图象是 
[image: image199.wmf]C


例26  
[image: image128.wmf]ABC

△

中，内角
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[image: image132.wmf]y
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(1) 求函数
[image: image133.wmf]()
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的解析式和定义域；        

(2) 求
[image: image134.wmf]y

的最大值．                                           
[image: image200.png]


例27  如图所示，等腰
[image: image135.wmf]ABC

△

的底边
[image: image136.wmf]66
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[image: image138.wmf]EFAB
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(1) 求
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(2) 当
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为何值时，
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(3) 当
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取得最大值时，求异面直线AC与PF所成角的余弦值．
例28  已知D是
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例29  设
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例30 在平面直角坐标系xOy中，已知
[image: image164.wmf]ABC
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的顶点
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例31 若不等式x2＋ax＋1(0对于一切x(
[image: image169.wmf]]
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A．0             B. –2              C. 
[image: image170.wmf]2
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例32  已知向量a≠e，|e|＝1，对任意t∈R，恒有|a－te|≥|a－e|，则    

A. a⊥e            B.a⊥(a－e)        C. e⊥(a－e)      D. (a＋e)⊥(a－e)
例33  设等比数列
[image: image171.wmf]}
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    (1) 求q的取值范围；

(2) 设
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[image: image173.wmf]}
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例34  从班委会5名成员中选出3名，分别担任班级学习委员、文娱委员与体育委员，其
中甲、乙二人不能担任文娱委员，则不同的选法共有        种．
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例35  有两个相同的直三棱柱，高为
[image: image174.wmf]a

2

，底面三角形的三边长


分别为
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.用它们拼成一个三棱柱或四棱柱，在所有可


能情形中，全面积最小的是一个四棱柱，则
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的取值范围是______.

例36  已知a是实数，函数
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有零点，求a 的取值范围. 
例37  设等差数列
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例38  直线y=2k与曲线9k2x2+y2=18k2︱x︱(k∈R, k≠0)公共点的个数为

A. 1               B. 2               C. 3             D. 4   
例39  直角
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中,
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是斜边
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上的高，则下列等式不成立的是
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例40  将杨辉三角中的奇数换成1，偶数换成


0，得到如图所示的0-1三角数表．从上往下数，第


1次全行的数都为1的是第1行，第2次全行的数都


为1的是第3行，…，第
[image: image193.wmf]n

次全行的数都为1的是


第      行；第61行中1的个数是        ．        
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