
函数知识点总结
一、映射与函数

1、映射 f：A→B概念
（1）A 中元素必须都有象且唯一；
（2）B 中元素不一定都有原象，但原象不一定唯一。
例如、设 f：M→N是集合 M 到 N 的映射，下列说法正确的是（）

（A）M 中每一个元素在Ｎ中必有象 （B）N 中每一个元素在Ｍ中必有原象
（C）N 中每一个元素在Ｍ中的原象是唯一的 （D）N 是 M 中所有元素的象的集合

2、函数 f：A→B是特殊的映射
(1)、特殊在定义域 A 和值域 B 都是非空数集。函数 y=f(x) 是“ y 是 x 的函数”这句话的数学表示，其中 x      

是自变量， y 是自变量 x 的函数， f 是表示对应法则， 它可以是一个解析式， 也可以是表格或图象， 也 有

只能用文字语言叙述 .由此可知函数图像与 x 轴至多有一个公共点，但与 y 轴的公共点可能没有，也可能

是任意个。

（2）、函数三要素是定义域，对应法则和值域，而定义域和对应法则是起决定作用的要素，因为这二者
确定后，值域也就相应得到确定，因此只有定义域和对应法则二者完全相同的函数才是同一函数 . 

二、反函数

反函数定义：只有满足 yx
唯一

，函数 )( xfy 才有反函数。函数 )( xfy 的反函数记为 )(
1

yfx ，

习惯上记为 )(1 xfy . 在同一坐标系，函数 )( xfy 与它的反函数 )(1 xfy 的图象关于 xy 对称 . 
注：

1、对于任意一个函数 y=f(x) 不一定有反函数。单调函数才具有反函数。但并非反函数存在时一定是单
调的 .因此，所有偶函数不存在反函数 .
  2 、原函数的定义域是反函数的值域，原函数的值域是反函数的定义域，在求反函数时，应先确定原函
数 的值域 . 

  3 、求反函数的步骤是“一解” “二换” . 所谓一解，即是首先由给出原函数的解析式 y=f(x) ，反解出表

示 x 的式子 x=f 1 (y) ；二换，即是将 x=f 1 (y) 中的 x,y 两个字母互换， 解到 y=f 1 (x) 即为所求的反函数

（即先解后换） .当然，在同一直角坐标系中， 函数 y=f(x) 与 x=f 1 (y) 是表示同一图象， y=f(x) 与 y=f 1 (x)

的图象关于直线 y=x 对称 . 

4、函数 )( xfy 、 )(1
xfy 、 )( yfx 、 )(

1
yfx 间的关系：

)( xfy 与 )(
1

xfy 、 )( yfx 与 )(
1

yfx 互为反函数；

)( xfy 与 )(
1

yfx 、 )( yfx 与 )(
1

xfy 为同一函数

三、函数的单调性

它是一个区间概念，即函数的单调性是针对定义域内的区间而言的。方法如下：

 1 、作差（商）法（定义法）
 2 、导数法
 3 、复合函数单调性判别方法（同增异减）



四、函数的奇偶性

⑴偶函数： )()( xfxf

设（ ba, ）为偶函数上一点，则（ ba , ）也是图象上一点 . 

偶函数的判定：两个条件同时满足

①定义域一定要关于 y 轴对称，例如： 12xy 在 )1,1[ 上不是偶函数 . 

②满足 )()( xfxf ，或 0)()( xfxf ，若 0)( xf 时， 1
)(

)(

xf

xf
. 

⑵奇函数： )()( xfxf

设（ ba, ）为奇函数上一点，则（ ba , ）也是图象上一点 . 

奇函数的判定：两个条件同时满足

①定义域一定要关于原点对称，例如： 3xy 在 )1,1[ 上不是奇函数 . 

②满足 )()( xfxf ，或 0)()( xfxf ，若 0)( xf 时， 1
)(

)(

xf

xf

五、函数的变换

① ( ) ( )y f x y f x ：将函数 ( )y f x 的图象关于 y 轴对称得到的新的图像就是 ( )y f x 的

图像；
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② ( ) ( )y f x y f x ：将函数 ( )y f x 的图象关于 x 轴对称得到的新的图像就是 ( )y f x 的图

像；
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③ ( ) | ( ) |y f x y f x ：将函数 ( )y f x 的图象在 x 轴下方的部分对称到 x 轴的上方，连同函数

( )y f x 的图象在 x 轴上方的部分得到的新的图像就是 | ( ) |y f x 的图像；
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④ ( ) (| |)y f x y f x ：将函数 ( )y f x 的图象在 y 轴左侧的部分去掉，函数 ( )y f x 的图象在 y

轴右侧的部分对称到 y 轴的左侧，连同函数 ( )y f x 的图象在 y 轴右侧的部分得到的新的图像就是

(| |)y f x 的图像 . 
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函 数 y=f(x) 

y=f(x+a) a>0时，向左平移 a 个单位； a<0时，向右平移 |a| 个单位 . 

y=f(x)+a a>0时，向上平移 a 个单位； a<0时，向下平移 |a| 个单位 . 

y=f(-x) y=f(-x) 与 y=f(x) 的图象关于 y 轴对称 . 

y=-f(x) y=-f(x) 与 y=f(x) 的图象关于 x 轴对称 . 

y=-f(-x) y=-f(-x) 与 y=f(x) 的图象关于原点轴对称 . 

y=f(|x|) y=f(|x|) 的图象关于 y 轴对称， x 0 时函数即 y=f(x) ，所以 x<0
时的图象与 x 0 时 y=f(x) 的图象关于 y 轴对称 . 

y=|f(x)| 
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；
， ∴ y=|f(x)| 的 图 象 是

y=f(x) 0 与 y=f(x)<0 图象的组合 . 

y＝ )(1
xf y= )(1

xf 与 y=f(x) 的图象关于直线 y=x 对称 . 

注：

（1）若对任意实数 x,都有 f(a+x)=f(a-x) 成立，则 x=a 是函数 f(x) 的对称轴；

（2）若对任意实数 x,都有 f(a+x)=f(b-x) 成立，则 x=
2

ba
是 f(x) 的对称轴 . 

六、指数函数与对数函数的图像和性质

指数运算公式：

1．根式的运算性质：

①当 n为任意正整数时， ( n
a )

n
=a. 

②当 n为奇数时， n n
a =a；当 n 为偶数时，

n n
a =|a|=

)0(

)0(

aa

aa
. 

⑶根式的基本性质：
n mnp mp

aa ，（a 0） . 

2．分数指数幂的运算性质：

对数运算公式：

1．对数的定义 bNalog 其中  a ),1()1,0( 与  N ),0(



2．指数式与对数式的互化

3.重要公式：
⑴负数与零没有对数；

⑵ 01log a ， 1log aa

⑶对数恒等式 Na Nalog

3．指数运算法则
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推论：

换底公式：


